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Q. إذا كان   𝒛𝟐 = 𝟑 + 𝒊         ,      𝒛𝟏 = 𝟓 − 𝟒𝒊      : فأوجد 

(a)  z2 . z1                                                  (b)  (𝒛𝟐 + 𝒛𝟏)̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅                                           (c)  (𝒛𝟐)−𝟏 

 الحل
(𝒂)        𝒛𝟐 + 𝒛𝟏 = (𝟑 + 𝒊)(𝟓 − 𝟒𝒊)

  = 𝟏𝟓 − 𝟏𝟐𝒊 + 𝟓𝒊 + 𝟒
  = 𝟏𝟗 − 𝟕𝒊

 

(b)    (𝒛𝟐 + 𝒛𝟏) = 𝒛𝟐 + 𝒛𝟏 = (𝟑 − 𝒊) + (𝟓 + 𝟒𝒊) = 𝟖 + 𝟑𝒊 
 

(𝐜)    𝒁𝟐
−𝟏 =

𝟏
𝟑 + 𝒊 ×

𝟑 − 𝒊
𝟑 − 𝒊

  =
𝟑 − 𝒊
𝟗 + 𝟏 =

𝟑
𝟏𝟎 −

𝟏
𝟏𝟎 𝒊

 

 

 

Q. إذا كان   𝒛𝟏 = 𝟑 + 𝟒𝒊         ,      𝒛𝟏 = 𝟓 − 𝟐𝒊      : فأوجد 

(a)  𝟑𝒁𝟏 − 𝟐𝒁𝟐̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅                                                                                              (b)  𝒁𝟐
𝒁𝟏

 

 الحل

 
𝒛𝟐

𝒛𝟏
 =

𝟓 − 𝟐𝒊
𝟑 + 𝟒𝒊 ×

𝟑 − 𝟒𝒊
𝟑 − 𝟒𝒊

  =
𝟏𝟓 − 𝟐𝟎𝒊 − 𝟔𝒊 − 𝟖

𝟑𝟐 + 𝟒𝟐

  =
𝟕 − 𝟐𝟔𝒊

𝟐𝟓

  =
𝟕

𝟐𝟓 −
𝟐𝟔
𝟐𝟓 𝒊

 

 
 

 

 

𝟑𝒁𝟏 − 𝟐𝒁𝟐 = 𝟑𝒁𝟏 − 𝟐𝒁𝟐
= 𝟑(𝟑 − 𝟒𝒊) − 𝟐(𝟓 + 𝟐𝒊)

= 𝟗 − 𝟏𝟐𝒊 − 𝟏𝟎 − 𝟒𝒊
= −𝟏 − 𝟏𝟔𝒊
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Q.    :  𝟑  اكتب العدد المركب+𝒊
𝟐+𝟓𝒊

   في الصورة الجبرية    

 الحل

 

= 
𝟑 + 𝒊

𝟐 + 𝟓𝒊
 ×

𝟐 − 𝟓𝒊
𝟐 − 𝟓𝒊

  

= 
(𝟑 + 𝒊) (𝟐 − 𝟓𝒊)

𝟒 + 𝟐𝟓
=  

𝟔 − 𝟏𝟓𝒊 + 𝟐𝒊 − 𝟓𝒊𝟐

𝟐𝟗
=  

𝟔 − 𝟏𝟓𝒊 + 𝟐𝒊 + 𝟓
𝟐𝟗

  

= 
𝟏𝟏 − 𝟏𝟑𝒊

𝟐𝟗
=  

𝟏𝟏
𝟐𝟗

− 
𝟏𝟑𝒊
𝟐𝟗

 

 

 

Q.   : 𝟐  اكتب العدد
𝟑−𝒊

   في الصورة الجبرية    

 الحل

 

𝟐
𝟑 − 𝒊

=  
𝟐

𝟑 − 𝒊
 × 

𝟑 + 𝒊
𝟑 + 𝒊

  

 

= 
𝟔 + 𝟐𝒊
𝟗 + 𝟏

=  
𝟔

𝟏𝟎
+ 

𝟐
𝟏𝟎

 𝒊 =  
𝟑
𝟓

+ 
𝟏
𝟓

 𝒊 
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Q.  ضع العدد المركب    :  𝒁 = 𝟏 − √𝟑 𝒊    المثلثية في الصورة 

 الحل

∵ 𝒙 = 𝟏    , 𝒚 = −√𝟑 

∴ 𝒓 = |𝒛| = √(𝟏)𝟐 + (−√𝟑)𝟐 = 𝟐 

 زاوية الإسناد :  𝜶بفرض  

𝜶 = 𝒕𝒂𝒏−𝟏 |
−√𝟑

𝟏 | 𝜶 =
𝝅
𝟑 

∵               تقع في الربع الرابع           𝛉  ى  𝒙 > 𝟎  , 𝒚 < 𝟎               

∴ 𝛉 = 𝟐𝝅 −
𝝅
𝟑 =

𝟓𝝅
𝟑  

=الصورة المثلثية هي :                     𝟐 (𝐜𝐨𝐬 𝟓𝝅
𝟑

+ 𝒊𝐬𝐢𝐧 𝟓𝝅
𝟑

) 

 

Q.   : 𝟑√  اكتب العدد−𝒊
√𝟑+𝒊

 ، ثم حوله للصورة المثلثية مستخدما السعة الأساسية  في الصورة الجبرية    

 الحل

 الصورة المثلثية 

𝒙 =
𝟏
𝟐

 , 𝒚 =
−√𝟑

𝟐
 

𝒓 = √(
𝟏
𝟐

)
𝟐

+ (
−√𝟑

𝟐
)

𝟐

= √𝟏 = 𝟏 

∴     زاوية الإسناد : 𝜶بفرض   𝜶 = 𝒕𝒂𝒏−𝟏 |−√𝟑
𝟐

÷ 𝟏
𝟐
| 

∴ 𝜶 =
𝝅
𝟑

 

𝛉          تقع في الربع الرابع        𝒙 > 𝟎  , 𝒚 < 𝟎               

𝜽 = 𝟐𝝅 −
𝝅
𝟑

=
𝟓𝝅
𝟑

 

𝒁الصورة المثلثية هي :         = (𝒄𝒐 𝒔 𝟓𝝅
𝟑

+ 𝒊 𝒔𝒊𝒏 𝟓𝝅
𝟑

) 

 الصورة الجبرية :

√𝟑 − 𝒊
√𝟑 + 𝒊

= 
√𝟑 − 𝒊
√𝟑 + 𝒊

×
√𝟑 − 𝒊
√𝟑 − 𝒊

= 
𝟐 − 𝟐√𝟑𝒊

𝟑 + 𝟏

= 
𝟐 − 𝟐√𝟑𝒊

𝟒

= 
𝟏
𝟐 −

√𝟑
𝟐 𝒊
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Q.   :  إذا كان  𝒛𝟐 = 𝟏 − 𝒊   , 𝒛𝟏 =  −𝟐 + 𝟐𝒊     

(a  ضع  )𝒛𝟏   في الصورة المثلثية 

(b   : حل المعادلة )𝟐𝒛 + 𝒛𝟏̅̅ ̅ = 𝟑𝒊 (𝒛𝟐)𝟐 

 الحل

(𝒃)   𝟐𝒛 + 𝒛‾𝟏 = 𝟑𝒊(𝒛𝟐)𝟐

 𝟐𝒛 + (−𝟐 + 𝟐𝒊) = 𝟑𝒊(𝟏 − 𝒊)𝟐

 𝟐𝒛 + −𝟐 − 𝟐𝒊 = 𝟑𝒊(𝟏 − 𝟐𝒊 − 𝟏)
 𝟐𝒛 + −𝟐 − 𝟐𝒊 = 𝟑𝒊(−𝟐𝒊)
 𝟐𝒛 + −𝟐 − 𝟐𝒊 = −𝟔𝒊𝟐

 𝟐𝒛 + −𝟐 − 𝟐𝒊 = 𝟔
 𝟐𝒛 = 𝟔 + 𝟐 + 𝟐𝒊 = 𝟖 + 𝟐𝒊
    𝒛 = 𝟒 + 𝒊

 

 

 

 

 

Q.  حول من الإحداثيات الديكارتية إلى الإحداثيات القطبية  (𝐫 , 𝛉)   :  𝑳 (𝟏 , −√𝟑) , 𝟎 ≤  𝛉 < 𝟐𝝅 

 الحل

𝒙 = 𝟏                   𝒚 = −√𝟑 

𝒓 = √𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = √𝟏𝟐 + (−√𝟑)𝟐 = 𝟐 

   زاوية الإسناد : 𝜶نفرض أن  

𝜶 = 𝒕𝒂𝒏−𝟏 |
𝒚
𝒙| =  𝒕𝒂𝒏−𝟏 |

−√𝟑
𝟏 | =

𝝅
𝟑 

𝒙الربع الرابع :                                                > 𝟎         ,        𝒚 < 𝟎 

𝜶 = 𝟐𝝅 − 𝜶 = 𝟐𝝅 −
𝝅
𝟑 =

𝟓𝝅
𝟑   

∴                                   الإحداثيات القطبية : ى 𝑳 = (𝟐 , 𝟓𝝅
𝟑

)  

(𝒂)                  𝒛𝟏 = −𝟐 + 𝟐𝒊 

                          𝒙 = −𝟐    , 𝒚 = 𝟐 

𝐫 = |𝒛𝟏| = √(−𝟐)𝟐 + (𝟐)𝟐 = √𝟖 = 𝟐√𝟐 

   زاوية الإسناد : 𝜶نفرض أن 

𝜶 = 𝒕𝒂𝒏−𝟏 |
𝟐

−𝟐
| =

𝝅
𝟒

 

𝒙 < 𝟎  , 𝒚 > 𝟎 

 تقع في الربع الثاني  𝛉  ى 

𝛉 = 𝝅 − 𝜶 = 𝝅 −
𝝅
𝟒 =

𝟑𝝅
𝟒  

 الصورة المثلثية هي :  

𝒛𝟏 = 𝟐√𝟐 (𝐜𝐨 𝐬
𝟑𝝅
𝟒

+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧 
𝟑𝝅
𝟒

) 
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Q.   أوجد الزوج المرتب(𝐫 , 𝛉)    للنقطة  𝐃 (𝟑√𝟑 , 𝟎حيث   (𝟑 ≤ 𝛉 < 𝟐𝝅 

 الحل

𝒙 = 𝟑√𝟑                𝒚 = 𝟑 

𝒓 = √𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = √(𝟑√𝟑)
𝟐

+ (𝟑)𝟐 = 𝟔 

   زاوية الإسناد : 𝜶نفرض أن  

𝜶 = 𝒕𝒂𝒏−𝟏 |
𝒚
𝒙| =  𝒕𝒂𝒏−𝟏 |

𝟑
𝟑√𝟑

| =
𝝅
𝟔 

𝒙:                                                 ولالربع الأ > 𝟎         ,        𝒚 > 𝟎 

𝛉 = 𝜶 =
𝝅
𝟔   

𝑳 الإحداثيات القطبية :                                    ى = (𝟔 ,  𝝅
𝟔
)  

 

Q. حول الإحداثيات القطبية إلى إحداثيات ديكارتية حيث    :  𝑵 (𝟓 , 𝝅
𝟒
)     

 الحل

𝒓 = 𝟓         , 𝛉 =
𝝅
𝟒

  

𝒙 = 𝒓 𝐜𝐨𝐬 𝛉 = 𝟓 𝐜𝐨𝐬
𝝅
𝟒

=  
𝟓√𝟐

𝟐
 

𝒚 = 𝒓 𝐬𝐢𝐧 𝜽 = 𝟓 𝐬𝐢𝐧
𝝅
𝟒 =  

𝟓√𝟐
𝟐  

 :  Nالزوج المرتب الذي يمثل الإحداثيات الديكارتية للنقطة  ى 

(
𝟓√𝟐

𝟐  ,
𝟓√𝟐

𝟐 ) 
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Q. 𝟒  :     أوجد مجموعة حل المعادلة𝒛𝟐 + 𝟏𝟔𝒛 + 𝟐𝟓 =     C في     𝟎

 الحل

𝒂 = 𝟒                              𝒃 = 𝟏𝟔                               𝒄 = 𝟐𝟓 

 :   Δنحسب المميز 

∆ =  𝐛𝟐 − 𝟒 𝐚𝐜  

∆ =  (𝟏𝟔)𝟐 − 𝟒 (𝟒) (𝟐𝟓) 

= −𝟏𝟒𝟒 = 𝟏𝟒𝟒 𝒊𝟐  

𝒛 =  
−𝒃 ± √∆

𝟐𝒂 =  
−𝟏𝟔 ± √𝟏𝟒𝟒 𝒊𝟐

𝟐 × 𝟒   

𝒛𝟏 =  −𝟐 −
𝟑
𝟐  𝒊  

𝒛𝟐 =  −𝟐 +
𝟑
𝟐  𝒊 

𝟐−}مجموعة الحل =   − 𝟑
𝟐

 𝒊 , −𝟐 + 𝟑
𝟐

 𝒊 } 

 

Q.    :  أوجد مجموعة حل المعادلة   𝒙𝟐 + 𝟔𝒙 + 𝟐𝟓 = 𝟎        

 الحل

𝒂 = 𝟏                                 𝒃 = 𝟔                               𝒄 = 𝟐𝟓 

 :   Δنحسب المميز 

∆ =  𝐛𝟐 − 𝟒 𝐚𝐜  

∆ =  𝟑𝟔 − 𝟒 (𝟏) (𝟐𝟓) 

= − 𝟔𝟒 = 𝟔𝟒 𝒊𝟐  

𝒙 =  
−𝒃 ± √∆

𝟐𝒂 = 
−𝟔 ± √𝟔𝟒 𝒊𝟐

𝟐   

𝒙𝟏 =  
−𝟔 + √𝟔𝟒 𝒊𝟐

𝟐 = −𝟑 + 𝟒 𝒊  

𝒙𝟐 =  
−𝟔 − √𝟔𝟒 𝒊𝟐

𝟐 = −𝟑 − 𝟒 𝒊 

𝟑−}مجموعة الحل =   + 𝟒 𝒊 , −𝟑 − 𝟒 𝒊 } 



 

 
 7 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

 

Q.  أوجد الجذرين التربيعيين للعدد المركب     :  𝒛 = 𝟑 + 𝟒 𝒊       

 الحل

 

|𝒘|𝟐 = |𝒁| 

(√𝒎𝟐 + 𝒏𝟐)
𝟐

=  √𝟑𝟐 + 𝟒𝟐 

𝒎𝟐 + 𝒏𝟐 = 𝟓            (𝟑) 

𝒎𝟐     ( بالطرح 3( ، ) 1من ) + 𝒏𝟐 = 𝟓 

                              𝒎𝟐 − 𝒏𝟐 = 𝟑 

𝟐𝒏𝟐 = 𝟐        𝒏𝟐 = 𝟏       𝒏 = ±𝟏 

 

 

 

𝟐 𝒎𝒏 = 𝟒 

, 𝒎نستنتج أن   𝒏   لهما نفس الإشارة 

𝒎 = 𝟐                𝒏 = 𝒎         أو         𝟏 =  −𝟐                 𝒏 =  −𝟏 

 الجذران التربيعيان هما :   ى 

𝒘𝟏 = 𝟐 + 𝒊              ,          𝒘𝟐 =  −𝟐 − 𝒊 

 

 

 

 

 

 
 

𝒘ليكن    = 𝒎 + 𝒏𝒊     جذرا تربيعيا للعدد𝒛 

𝒘𝟐فيكون    = 𝒛   

(𝒎 + 𝒏𝒊)𝟐 = 𝟑 + 𝟒𝒊 

𝒎𝟐 − 𝒏𝟐 + 𝟐𝒎𝒏𝒊 = 𝟑 + 𝟒𝒊 

𝒎𝟐 − 𝒏𝟐 = 𝟑                  (𝟏)  

𝟐𝒎𝒏 = 𝟒                        (𝟐) 

 جمع ( بال3( ، ) 1من )

     {𝒎
𝟐 + 𝒏𝟐 = 𝟓

𝒎𝟐 − 𝒏𝟐 = 𝟑
                       

𝟐𝒎𝟐 = 𝟖 ⟹ 𝒎𝟐 = 𝟒 ⟹ 𝒎 = ±𝟐 
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Q.    :  أوجد الجذرين التربيعيين للعدد المركب  𝒛 = −𝟑 − 𝟒 𝒊       

 الحل

 

|𝒘|𝟐 = |𝒁| 

(√𝒎𝟐 + 𝒏𝟐)
𝟐

=  √(−𝟑)𝟐 + (−𝟒)𝟐 

𝒎𝟐 + 𝒏𝟐 = 𝟓            (𝟑) 

 

 

 نحصل على :  ( بالطرح3( ، ) 1من )

     {𝒎
𝟐 − 𝒏𝟐 = −𝟑

𝒎𝟐 + 𝒏𝟐 = 𝟓
                     

  −𝟐𝒏𝟐 = −𝟖     𝒏𝟐 = 𝟒       𝒏 = ±𝟐 

 

 :  2من المعادلة  

𝟐 𝒎𝒏 = −𝟒 

, 𝒎نستنتج أن   𝒏    إشارتان مختلفتانلهما 

∴ 𝒎 = 𝟏                𝒏 = 𝒎         أو         𝟐− =  −𝟏                 𝒏 =  𝟐 

 الجذران التربيعيان هما :   ى 

𝒘𝟏 = 𝟏 − 𝟐𝒊              ,          𝒘𝟐 =  −𝟏 + 𝟐𝒊 

 

 

 

 

 

𝒘ليكن    = 𝒎 + 𝒏𝒊     جذرا تربيعيا للعدد𝒛 

𝒘𝟐فيكون    = 𝒛   

(𝒎 + 𝒏𝒊)𝟐 = −𝟑 − 𝟒𝒊             بالتعويض 

𝒎𝟐 − 𝒏𝟐 + 𝟐𝒎𝒏𝒊 = −𝟑 − 𝟒𝒊            خاصية  ضرب  كثيرات  الحدود 

{𝒎
𝟐 − 𝒏𝟐 = −𝟑                  (𝟏)

𝟐𝒎𝒏 = −𝟒                        (𝟐)  خاصية  المساواة  لعددين مركبين   

 

 نحصل على : جمع( بال3( ، )1من )  

     {𝒎
𝟐 − 𝒏𝟐 = −𝟑

𝒎𝟐 + 𝒏𝟐 = 𝟓
                                  

𝟐𝒎𝟐 = 𝟐 ⟹ 𝒎𝟐 = 𝟏 ⟹ 𝒎 = ±𝟏 
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Q.   معادلة الدالة على الصورةاكتب     𝒚 = 𝒂 𝐬𝐢𝐧(𝒃𝒙)     كل من الحالات التالية : في   

𝒂 = 𝟏 ,
𝟐𝝅
𝟑  (𝐚) الدورة 

 الحل

دورة الرسم = 
𝟐𝝅
|𝒃|   

 
𝟐𝝅
𝟑 =

𝟐𝝅
|𝒃|  = 𝒃 = 𝟑  

∴ 𝒚𝟏 = 𝟏 𝐬𝐢𝐧 𝟑𝒙    ,    𝒚𝟐 =  −𝟏 𝐬𝐢𝐧 𝟑𝒙 

 

Q.     اكتب معادلة الدالة على الصورة𝒚 = 𝒂 𝐜𝐨𝐬(𝒃𝒙)     : في كل من الحالات التالية   

𝒂 = 𝟓 , 𝟑𝝅 الدورة (𝐚) 

 الحل

دورة الرسم = 
𝟐𝝅
𝒃    

 𝟑𝝅 =
𝟐𝝅
𝒃  = 𝒃 =

𝟐
𝟑  

∴ 𝒚𝟏 = 𝟓 𝐜𝐨𝐬
𝟐
𝟑 𝒙    ,    𝒚𝟐 =  −𝟓 𝐜𝐨𝐬

𝟐
𝟑 𝒙 

 
Q.     اكتب معادلة الدالة على الصورة𝒚 = 𝒂 𝐭𝐚𝐧(𝒃𝒙)     : في كل من الحالات التالية   

  
𝝅
𝟓  (𝐚) الدورة 

 الحل

دورة الرسم = 
𝝅
𝒃   

 
𝝅
𝟓 =

𝝅
𝒃  = 𝒃 = 𝟓  

∴ 𝒚𝟏 = 𝟏 𝐭𝐚𝐧 𝟓𝒙    ,    𝒚𝟐 =  −𝟏 𝐭𝐚𝐧 𝟓𝒙 
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 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q. أوجد السعة و الدورة للدالة     :  𝒚 = 𝟐 𝐬𝐢𝐧 (𝟏
𝟐

 𝒙)  , −𝟒𝝅 ≤ 𝒙 ≤ 𝟒𝝅    ثم ارسم بيانها   

 الحل

|𝒂|السعة :    =  |𝟐| = 𝟐   

𝟐𝝅الدورة :  
|𝒃| =  𝟐𝝅

|𝟏𝟐|
= 𝟒𝝅     

𝟒𝝅 × 𝟏ربع الدورة :  
𝟒

=  𝝅 

𝟒𝝅 𝟑𝝅 𝟐𝝅 𝝅 𝟎 𝒙 

𝟎 −𝟐 𝟎 𝟐 𝟎 𝒚 = 𝟐 𝒔𝒊𝒏 (
𝟏
𝟐

 𝒙) 

 

 

 

 

Q.    :  أوجد السعة و الدورة للدالة  𝒚 = −𝟑 𝐬𝐢𝐧 𝒙  , 𝒙 ∈  [−𝝅 , 𝟐𝝅]    ثم ارسم بيانها   

 الحل

|𝒂|السعة :    =  |−𝟑| = 𝟑   

𝟐𝝅الدورة :  
|𝒃| =  𝟐𝝅

|𝟏| = 𝟐𝝅     

𝟐𝝅 × 𝟏ربع الدورة :  
𝟒

=  𝝅
𝟐

 

𝟐𝝅 𝟑𝝅
𝟐

 𝝅 𝝅
𝟐

 𝟎 𝒙 

𝟎 𝟑 𝟎 −𝟑 𝟎 𝒚 = −𝟑 𝒔𝒊𝒏 𝒙 

 

 

 
 

 

𝒚 = 𝟐 𝒔𝒊𝒏 (
𝟏
𝟐  𝒙)  

𝒂 = 𝟐        , 𝒃 =
𝟏
𝟐 

𝒚 = −𝟑 𝒔𝒊𝒏 𝒙  

𝒂 = −𝟑        , 𝒃 = 𝟏 
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 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.    :  أوجد السعة و الدورة للدالة  𝒚 = 𝟑 𝐬𝐢𝐧 𝟐𝒙      ثم ارسم بيانها   

 الحل

|𝒂|السعة :    =  |𝟑| = 𝟑   

𝟐𝝅الدورة :  
|𝒃| =  𝟐𝝅

|𝟐| = 𝝅     

𝝅 × 𝟏ربع الدورة :  
𝟒

=  𝝅
𝟒

 

𝝅 𝟑𝝅
𝟒

 
𝝅
𝟐

 
𝝅
𝟒

 𝟎 𝒙 

𝟎 −𝟑 𝟎 𝟑 𝟎 𝒚 = 𝟑 𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙 

 

 

 

 

Q.    :  أوجد السعة و الدورة للدالة  𝒚 = 𝟏
𝟐

𝐜𝐨𝐬(−𝒙) : 𝒙 ∈  [−𝟐𝝅 , 𝟐𝝅]    ثم ارسم بيانها   

 الحل

|𝒂|السعة :    =  |𝟏
𝟐
| = 𝟏

𝟐
   

𝟐𝝅الدورة :  
|𝒃| =  𝟐𝝅

|−𝟏| = 𝟐𝝅     

𝟐𝝅 الدورة :  ربع 
𝟒

=  𝝅
𝟐

 

𝟐𝝅 𝟑𝝅
𝟐

 𝝅 𝝅
𝟐

 𝟎 𝒙 

𝟏
𝟐

 𝟎 −
𝟏
𝟐

 𝟎 𝟏
𝟐

 𝒚 =
𝟏
𝟐

𝒄𝒐𝒔(−𝒙) 

 

 

 
 

 

𝒚 = 𝟑 𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙  

𝒂 = 𝟑        , 𝒃 = 𝟐 

𝒚 =
𝟏
𝟐 𝒄𝒐𝒔(−𝒙)  

𝒂 =
𝟏
𝟐        , 𝒃 = −𝟏 
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 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.    :  أوجد السعة و الدورة للدالة  𝒚 = 𝐭𝐚𝐧 𝟐𝒙  , 𝒙 ∈  (−𝝅
𝟒

 , 𝟑𝝅
𝟒

   ثم ارسم بيانها    (

 الحل

 لا يوجد السعة :  

𝝅الدورة :  
|𝒃| =  𝝅

𝟐
      

𝝅ربع الدورة :  
𝟐
 ×  𝟏

𝟒
=  𝝅

𝟖
 

𝟑𝝅
𝟒

 
𝝅
𝟐

 𝟑𝝅
𝟖

 
𝝅
𝟒

 
𝝅
𝟖

 𝟎 −
𝝅
𝟖

 −
𝝅
𝟒

 𝒙 

غير  𝟏− 𝟎 𝟏
 معرف

غير  𝟏− 𝟎 𝟏
 معرف

𝒚 

 

 

 

 

Q.   حل المثلثABC    

 

 

 الحل

𝜶 = 𝟏𝟖𝟎∘ − (𝟏𝟓∘ + 𝟏𝟐𝟎∘) = 𝟒𝟓∘ 

𝐬𝐢𝐧 𝜶
𝒂 =

𝐬𝐢𝐧 𝜷
𝒃 =

𝐬𝐢𝐧 𝜸
𝒄  

𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓∘

𝒂 =
𝐬𝐢𝐧 𝟏𝟓∘

𝒃 =
𝐬𝐢𝐧 𝟏𝟐𝟎∘

𝟏𝟕  

𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓∘

𝒂 =
𝐬𝐢𝐧 𝟏𝟐𝟎∘

𝟏𝟕  

𝒂 =
𝟏𝟕 × 𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓∘

𝐬𝐢𝐧 𝟏𝟐𝟎∘          𝒂 ≈ 𝟏𝟑. 𝟖𝟖 𝐜𝐦 

 

 

𝒚 = 𝒕𝒂𝒏 𝟐𝒙  

𝒂 = 𝟏        , 𝒃 = 𝟐 

𝐬𝐢 𝐧 𝟏𝟓
𝒃 =

𝐬𝐢 𝐧 𝟏𝟐𝟎∘

𝟏𝟕 ⇒ 𝒃 =
𝟏𝟕 × 𝐬𝐢 𝐧 𝟏𝟓∘

𝐬𝐢 𝐧 𝟏𝟐𝟎∘  

𝒃 ≈ 𝟓. 𝟎𝟖 𝐜𝐦 
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 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.   حل المثلثABC     ،  حيث𝒂 = 𝟖 𝒄𝒎              𝜷 = 𝟒𝟖°          , 𝜶 = 𝟑𝟔° 

 الحل

 

𝜸 = 𝟏𝟖𝟎∘ − (𝟑𝟔∘ + 𝟒𝟖∘) 

    = 𝟗𝟔∘ 

𝐬𝐢𝐧 𝜶
𝐚 =

𝐬𝐢𝐧 𝜷
𝐛 =

𝐬𝐢𝐧 𝜸
𝐜  

𝒔𝒊𝒏 𝟑𝟔∘

𝟖 =
𝒔𝒊𝒏 𝟒𝟖∘

𝒃 =
𝒔𝒊𝒏 𝟗𝟔∘

𝒄  

𝐬𝐢 𝐧 𝟑𝟔∘

𝟖 =
𝐬𝐢 𝐧 𝟒𝟖∘

𝒃  

𝐛 =
𝟖𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟖∘

𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟔∘        𝐛 ≈ 𝟏𝟎. 𝟏𝟏 𝐜𝐦  

 

 

Q.    حل∆ 𝑨𝑩𝑪     حيث𝜶 = 𝟐𝟔. 𝟑°             𝒃 = 𝟔 𝒄𝒎        ,     𝒂 = 𝟕 𝒄𝒎 

 الحل
𝒔𝒊𝒏 𝜶

𝒂 =
𝒔𝒊𝒏 𝜷

𝒃 =
𝒔𝒊𝒏 𝜸

𝒄  

𝐬𝐢 𝐧 𝟐𝟔 . 𝟑
𝟕 =

𝐬𝐢 𝐧 𝜷
𝟔  

 الربع الأول                                                                              

𝜷𝟏 = 𝟐𝟐. 𝟑 

𝜸𝟏 = 𝟏𝟖𝟎 − [𝜶 + 𝜷𝟏] 

           𝟏𝟖𝟎 − [𝟐𝟔. 𝟑 + 𝟐𝟐. 𝟑] = 𝟏𝟑𝟏. 𝟒 

𝐬𝐢 𝐧 𝟐𝟔 . 𝟑
𝟕 =

𝐬𝐢 𝐧 𝟏𝟑𝟏 . 𝟒
𝒄  

𝒄 =
𝟕 × 𝐬𝐢𝐧 𝟏𝟑𝟏. 𝟗

𝐬𝐢𝐧 𝟐𝟔. 𝟑 = 𝟏𝟏. 𝟖𝟓 

𝐬𝐢 𝐧 𝟑𝟔°
𝟖 =

𝐬𝐢 𝐧 𝟗𝟔∘

𝐜  

𝒄 =
𝟖 𝐬𝐢 𝐧 𝟗𝟔∘

𝐬𝐢 𝐧 𝟑𝟔°  

𝒄 ≈ 𝟏𝟑. 𝟓𝟒 𝐜𝐦 

𝜷 = 𝐬𝐢𝐧−𝟏 (
𝟔 × 𝐬𝐢𝐧 𝟐𝟔. 𝟑

𝟕 ) = 𝟐𝟐. 𝟑  

 الربع الثاني 

𝜷𝟐 = 𝟏𝟖𝟎 − 𝜷 = 𝟏𝟖𝟎 − 𝟐𝟐. 𝟑 = 𝟏𝟓𝟕. 𝟕 

𝜸𝟐 = 𝟏𝟖𝟎 − [𝜶 + 𝜷𝟐] 

= 𝟏𝟖𝟎 − [𝟐𝟔. 𝟑 + 𝟏𝟓𝟕. 𝟕]                 

𝜸𝟐 =  مرفوض                                𝟒−
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 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

 

Q.    حل∆ 𝑨𝑩𝑪     حيث𝒂 = 𝟏𝟐             𝒃 = 𝟐𝟏        ,     ∝ = 𝟗𝟓°  

 الحل

𝒄𝟐 = 𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 − 𝟐𝒂𝒃𝒄𝒐𝒔 (𝒄̂)
𝑪 = √𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 − 𝟐𝒂𝒃𝒄𝒐𝒔 (𝒄̂)
  = √𝟏𝟐𝟐 + 𝟐𝟏𝟐 − 𝟐 × 𝟏𝟐 × 𝟐𝟏 × 𝒄𝒐𝒔 (𝟗𝟓∘) = 𝟐𝟓. 𝟎𝟖 𝒄𝒎

 

 

𝐜𝐨𝐬 𝜶 =
𝒃𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝒂𝟐

𝟐𝒃𝒄 =
(𝟐𝟏)𝟐 + (𝟐𝟓. 𝟎𝟖)𝟐 − (𝟏𝟐)𝟐

𝟐 × 𝟐𝟏 × 𝟐𝟓. 𝟎𝟖 = 𝟎. 𝟖𝟕𝟗

∝= 𝐜𝐨𝐬−𝟏 (𝟎. 𝟖𝟕𝟗) = 𝟐𝟖. 𝟒𝟕
𝜷 = 𝟏𝟖𝟎 − 𝜶−∝= 𝟏𝟖𝟎 − 𝟗𝟓 − 𝟐𝟖. 𝟒𝟕

𝜷 = 𝟓𝟔. 𝟓𝟑

 

 

 

Q.    حل المثلث 𝑨𝑩𝑪     حيث𝒂 = 𝟐 𝒄𝒎      ,       𝒃 = 𝟒 𝒄𝒎        ,     𝒄 = 𝟓 𝒄𝒎  

 الحل

 

𝒄𝒐𝒔 𝜶 =
𝒃𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝒂𝟐

𝟐𝒃𝒄 =
(𝟒)𝟐 + (𝟓)𝟐 − (𝟐)𝟐

𝟐 × 𝟒 × 𝟓 =
𝟑𝟕
𝟒𝟎

𝜶 = 𝒄𝒐𝒔−𝟏 (
𝟑𝟕
𝟒𝟎) = 𝟐𝟐. 𝟑

𝒄𝒐𝒔 𝜷 =
𝒂𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝒃𝟐

𝟐𝒂𝒄 =
(𝟐)𝟐 + (𝟓)𝟐 − (𝟒)𝟐

𝟐 × 𝟐 × 𝟓 =
𝟏𝟑
𝟐𝟎

𝜷 = 𝒄𝒐𝒔−𝟏 (
𝟏𝟑
𝟐𝟎) = 𝟒𝟗. 𝟓

𝜸 = 𝟏𝟖𝟎∘ − (𝟐𝟐. 𝟑∘ + 𝟒𝟗. 𝟓∘) ≈ 𝟏𝟎𝟖. 𝟐∘
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 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

 

Q.    𝑨𝑩𝑪      مثلث فيه𝒂 = 𝟑 𝒄𝒎       ,      𝒃 = 𝟖 𝒄𝒎        ,     𝒄 = 𝟕 𝒄𝒎     : أوجد 

 قياس أكبر زاوية   -

 مستخدما قاعدة هيرون ABCمساحة سطح المثلث  -

 الحل

 لأنها تقابل أطول ضلع   𝜷قياس أكبر زاوية هو   ( 1)

𝐜𝐨𝐬 𝜷 =
𝒂𝟐 + 𝒄𝟐 − 𝒃𝟐

𝟐𝒂𝒄  

=
𝟑𝟐 + 𝟕𝟐 − 𝟖𝟐

𝟐(𝟑)(𝟕) =
−𝟏
𝟕  

𝜷 = 𝐜𝐨𝐬−𝟏 (
−𝟏
𝟕 ) = 𝟗𝟖. 𝟐𝟏 

𝐬 =
𝟏
𝟐

(𝐚 + 𝐛 + 𝐜)                (𝟐) 

=
𝟏
𝟐

(𝟑 + 𝟖 + 𝟕) = 𝟗 

Area = √𝒔(𝒔 − 𝒂)(𝒔 − 𝒃)(𝒔 − 𝒄) = √𝟗(𝟗 − 𝟑)(𝟗 − 𝟖)(𝟗 − 𝟕) 

= 𝟔√𝟑 𝐜𝐦𝟐 
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 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

 التالية أثبت صحة المتطابقات 

 

Q. 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝒙 − 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 =  𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝒙 

 الحل                                                                            

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Q. 𝐜𝐨𝐬𝟒 𝒙 − 𝐬𝐢𝐧𝟒 𝒙 =  𝒄𝒐𝒔 𝟐𝒙 

 الحل

Q. (𝟏 − 𝒕𝒂𝒏 𝒙)𝟐 =  𝐬𝐞𝐜𝟐 𝒙 − 𝟐 𝒕𝒂𝒏 𝒙 

 الحل

Q. 𝒕𝒂𝒏 𝒙 +  𝒄𝒐𝒕 𝒙 =  𝒔𝒆𝒄𝒙 . 𝒄𝒔𝒄𝒙 

 الحل

الطرف  الأيسر = 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝒙 − 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 =
𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙
𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙

− 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 

=
𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 − 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙

𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙
=

𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙(𝟏 − 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙)
𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙

 

=
𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙
𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙

⋅ 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 = 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝒙 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 

 الطرف الأيمن =                      

𝐜𝐨𝐬𝟒 𝒙 − 𝐬𝐢𝐧𝟒 𝒙 = 

(𝒄𝒐𝒔𝟐 𝒙 − 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝒙)(𝒄𝒐𝒔𝟐 𝒙 + 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝒙) 

= 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙 − 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 

= 𝐜𝐨 𝐬 𝟐𝒙 =  الأيمن 

 الطرف  الأيسر

𝐭𝐚 𝐧 𝒙 + 𝐜𝐨 𝐭 𝒙  =
𝒔𝒊𝒏 𝒙
𝒄𝒐𝒔 𝒙

+
𝒄𝒐𝒔 𝒙
𝒔𝒊𝒏 𝒙

   

=
𝒔𝒊𝒏𝟐 𝒙

𝒄𝒐𝒔 𝒙𝒔𝒊𝒏 𝒙
+

𝒄𝒐𝒔𝟐 𝒙
𝒄𝒐𝒔 𝒙𝒔𝒊𝒏 𝒙

  

=
𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 + 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙

𝐜𝐨 𝐬 𝒙  𝐬𝐢𝐧 𝒙
  

=
𝟏

𝐜𝐨 𝐬 𝒙  𝐬𝐢 𝐧 𝒙
  

=
𝟏

𝐜𝐨 𝐬 𝒙
⋅

𝟏
𝐬𝐢 𝐧 𝒙

   

= 𝐬𝐞 𝐜 𝒙 ⋅ 𝐜𝐬 𝐜 𝒙  

 الطرف الأيمن 

 الأيسر 

(𝟏 − 𝒕𝒂𝒏 𝒙)𝟐 = 𝟏 + 𝒕𝒂𝒏𝟐 𝒙 − 𝟐𝒕𝒂𝒏  𝒙 

= 𝐬𝐞𝐜𝟐 𝒙 − 𝟐𝐭𝐚 𝐧 𝒙 
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Q. 𝟏
𝟏− 𝒄𝒐𝒔 𝒙 

+  𝟏
𝟏− 𝒄𝒐𝒔 𝒙 

=  𝟐 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙 

 الحل                                                                            

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Q. 𝒔𝒊𝒏 𝛉
𝟏+𝒄𝒐𝒔 𝛉

+ 𝟏+𝒄𝒐𝒔 𝛉
𝒔𝒊𝒏 𝛉

=  𝟐 𝒄𝒔𝒄 𝛉 

 الحل

Q. 𝟏−𝒄𝒐𝒔 𝒙
𝟏+𝒄𝒐𝒔 𝒙

=  (𝒄𝒔𝒄 𝒙 − 𝒄𝒐𝒕 𝒙)𝟐 

 الحل

Q. (𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 𝜽)(𝟏+ 𝒄𝒐𝒔 𝜽) 
𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽

=  𝒕𝒂𝒏𝟐𝜽 

 الحل

 الطرف  الأيسر

𝟏
𝟏 − 𝐜𝐨𝐬 𝒙

+
𝟏

𝟏 + 𝐜𝐨𝐬 𝒙
=

𝟏 + 𝐜𝐨𝐬 𝒙
𝟏 − 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙

+
𝟏 − 𝐜𝐨𝐬 𝒙
𝟏 − 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙

 

=
𝟏 + 𝒄𝒐𝒔 𝒙 + 𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙

𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝒙
=

𝟐
𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝒙

=
𝟐

𝒔𝒊𝒏𝟐 𝒙
 

= 𝟐 𝒄𝒔𝒄𝟐 𝒙 

 الطرف الأيمن =                                   

 الأيسر 

𝒔𝒊𝒏 𝜽
𝟏 + 𝒄𝒐𝒔 𝜽

+
𝟏 + 𝒄𝒐𝒔 𝜽

𝒔𝒊𝒏 𝜽
=

𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜽 + (𝟏 + 𝒄𝒐𝒔 𝜽)𝟐

(𝟏 + 𝒄𝒐𝒔 𝜽) ⋅ 𝒔𝒊𝒏 𝜽
 

=
𝐬𝐢𝐧𝟐 𝜽 + 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽 + 𝟏 + 𝟐𝐜𝐨𝐬 𝜽

(𝟏 + 𝐜𝐨𝐬 𝜽)𝐬𝐢𝐧 𝜽
 

=
𝟏 + 𝟏 + 𝟐 𝐜𝐨 𝐬 𝜽 
(𝟏 + 𝒄𝒐𝒔 𝜽) 𝒔𝒊𝒏 𝜽

=
𝟐 [𝟏 + 𝒄𝒐𝒔 𝜽]

[𝟏 + 𝒄𝒐𝒔 𝜽] 𝒔𝒊𝒏 𝜽
  

= 
𝟐

𝐬𝐢𝐧 𝜽
= 𝟐 𝒄𝒔𝒄 𝜽          الأيمن 

 الطرف  الأيسر

(𝟏 − 𝐜𝐨𝐬 𝜽)(𝟏 + 𝐜𝐨𝐬 𝜽)
𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽

=
𝟏 − 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽

𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽
 

=
𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜽
𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜽

= 𝒕𝒂𝒏𝟐 𝜽 

 

 

𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙
𝟏 + 𝒄𝒐𝒔 𝒙 ⋅

𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙
𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙 =

(𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙)𝟐

𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝒙  

=
(𝟏 − 𝐜𝐨𝐬 𝒙)𝟐

𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 = (
𝟏 − 𝐜𝐨 𝐬 𝒙

𝐬𝐢 𝐧 𝒙 )
𝟐

 

= (
𝟏

𝐬𝐢 𝐧 𝒙 −
𝐜𝐨 𝐬 𝒙
𝐬𝐢 𝐧 𝒙)

𝟐

 

= (𝐜𝐬𝐜 𝒙 − 𝐜𝐨𝐭 𝒙)𝟐 
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Q. 𝒕𝒂𝒏 𝒙 + 𝒄𝒐𝒕 𝒙 + 𝟐 =  (𝒔𝒊𝒏 𝒙 + 𝒄𝒐𝒔 𝒙)𝟐

𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝒙
 

 الحل                                                                            

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Q. (𝒄𝒐𝒔 𝒙)(𝒕𝒂𝒏 𝒙 + 𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒄𝒐𝒕 𝒙) = 𝒔𝒊𝒏 𝒙 + 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 

 الحل

Q. (𝒔𝒊𝒏 𝒙)(𝒄𝒐𝒕 𝒙 + 𝒄𝒐𝒔 𝒙 𝒕𝒂𝒏 𝒙) = 𝒄𝒐𝒔 𝒙 + 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 

 الحل

  الأيسر

𝐭𝐚 𝐧 𝒙 + 𝐜𝐨 𝐭 𝒙 + 𝟐 =
𝒔𝒊𝒏 𝒙
𝐜𝐨𝐬 𝒙

+
𝐜𝐨𝐬 𝒙
𝒔𝒊𝒏 𝒙

+ 𝟐 

 نوحد المقامات 

=
𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 +  𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙 + 𝟐 𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝒙

𝒄𝒐𝒔 𝒙 . 𝒔𝒊𝒏 𝒙
  

= 
(𝒔𝒊𝒏 𝒙 +  𝒄𝒐𝒔 𝒙)𝟐

𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝒙 
 =   الأيمن 

 

                      

 الأيسر 

𝒄𝒐𝒔 𝒙 [𝒕𝒂𝒏 𝒙 + 𝒔𝒊𝒏 𝒙 . 𝒄𝒐𝒕 𝒙] 

𝐜𝐨𝐬 𝒙 [
𝒔𝒊𝒏 𝒙
𝒄𝒐𝒔 𝒙 + 𝒔𝒊𝒏𝒙 .

𝒄𝒐𝒔 𝒙
𝒔𝒊𝒏 𝒙]  

𝐜𝐨𝐬 𝒙 .
𝒔𝒊𝒏 𝒙
𝒄𝒐𝒔 𝒙 + 𝐜𝐨 𝐬 𝒙 . 𝐜𝐨 𝐬 𝒙 

𝒔𝒊𝒏 𝒙 +  𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙    الأيمن 

 الطرف الأيسر 

𝐬𝐢𝐧 𝒙 [𝒄𝒐𝒕 𝒙 + 𝒄𝒐𝒔 𝒙 . 𝒕𝒂𝒏 𝒙]    

𝐬𝐢𝐧 𝒙 [
𝒄𝒐𝒔 𝒙
𝒔𝒊𝒏 𝒙 + 𝒄𝒐𝒔 𝒙 .

𝒔𝒊𝒏 𝒙
𝒄𝒐𝒔 𝒙] 

𝐬𝐢𝐧 𝒙 .  
𝒄𝒐𝒔 𝒙
𝒔𝒊𝒏 𝒙  +  𝐬𝐢𝐧 𝒙 . 𝐬𝐢𝐧 𝒙    

𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙  
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Q.    أثبت صحة المتطابقة𝒄𝒐𝒔 𝒙
𝟏 − 𝒔𝒊𝒏 𝒙

= 𝟏 + 𝒔𝒊𝒏 𝒙
𝒄𝒐𝒔 𝒙

    

 الحل

 نبسط الطرف الأيسر 

𝐜𝐨𝐬 𝒙
𝟏 − 𝐬𝐢𝐧 𝒙 =

𝐜𝐨𝐬 𝒙
𝟏 − 𝐬𝐢𝐧 𝒙 ×

𝟏 + 𝐬𝐢𝐧 𝒙
𝟏 + 𝐬𝐢𝐧 𝒙 =

𝐜𝐨𝐬 𝒙 ⋅ (𝟏 + 𝐬𝐢𝐧 𝒙)
𝟏 − 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙  

 

=
𝒄𝒐𝒔 𝒙[𝟏 + 𝒔𝒊𝒏 𝒙]

𝒄𝒐𝒔𝟐 𝒙 =
𝟏 + 𝒔𝒊𝒏 𝒙

𝒄𝒐𝒔 𝒙 =  الطرف الأيمن 

 

 

Q.    : أثبت صحة المتطابقة𝒔𝒆𝒄𝟐 𝒙−𝟏
 𝒔𝒊𝒏 𝒙

= 𝒕𝒂𝒏 𝒙 . 𝒔𝒆𝒄 𝒙    

 الحل

 الطرف الأيسر 

=
𝐬𝐞𝐜𝟐 𝒙 − 𝟏

𝐬𝐢 𝐧 𝒙 =
𝐭𝐚𝐧𝟐 𝒙
𝐬𝐢 𝐧 𝒙  

=
𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙
𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙
𝐬𝐢 𝐧 𝒙   

=
𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙
𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙 ×

𝟏
𝐬𝐢 𝐧 𝒙 

=
𝐬𝐢 𝐧 𝒙
𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙 

=
𝐬𝐢𝐧 𝒙
𝐜𝐨𝐬 𝒙 ×

𝟏
𝐜𝐨𝐬 𝒙 = 𝐭𝐚 𝐧 𝒙 ⋅ 𝐬𝐞 𝐜 𝒙 =  الطرف الأيمن 
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Q.   : حل المعادلة𝒔𝒊𝒏 𝒙 =  −√𝟑
𝟐

    

 الحل

𝐬𝐢 𝐧 𝒙 = −
√𝟑
𝟐  

 𝒙هي زاوية الإسناد للزاوية   ∝نفرض أن  

𝜶 = 𝒔𝒊𝒏−𝟏 |
−√𝟑

𝟐 | =
𝝅
𝟑  

𝐬𝐢𝐧 𝒙           تقع في الربع الثالث أو في الربع الرابع       𝒙  ى  < 𝟎     

                                    تقع في الربع الثالث :   𝒙عندما  

  
𝒙 = (𝝅 + 𝝅

𝟑
) + 𝟐𝒌𝝅

= 𝟒𝝅
𝟑

+ 𝟐𝒌𝝅
  

   

−حل المعادلة :    ى   𝝅
𝟑

+ 𝟐𝒌𝝅, 𝟒𝝅
𝟑

+ 𝟐𝒌𝝅 

 

Q.   : 𝟑حل المعادلة 𝒔𝒊𝒏 𝜽 + 𝟏 = 𝒔𝒊𝒏 𝜽    

 الحل

𝟑𝐬𝐢 𝐧 𝜽 − 𝐬𝐢 𝐧 𝜽 = −𝟏 

𝟐𝐬𝐢𝐧 𝜽 = −𝟏 ⇒  𝐬𝐢𝐧 𝜽 = −
𝟏
𝟐 

 𝛉ـــ   هي زاوية الإسناد ل ∝نفرض أن  

𝜶 = 𝒔𝒊𝒏−𝟏 |−
𝟏
𝟐| =

𝝅
𝟔 

𝐬𝐢𝐧 𝒙تقع في الربع الثالث أو في الربع الرابع               𝒙  ى  < 𝟎     

  𝛉                                     : تقع في الربع الثالث 

  𝜽 = 𝟏
𝝅

+ 𝝅
𝟔

+ 𝟐𝒌𝝅    

=
𝟕
𝟔 𝝅 + 𝟐𝒌𝝅 

   

−حل المعادلة :    ى   𝝅
𝟔

+ 𝟐𝒌𝝅   ,   𝟕𝝅
𝟔

+ 𝟐𝒌𝝅 

 تقع في الربع الرابع :   𝒙عندما  

𝒙 = (− 𝝅
𝟑
) + 𝟐𝒌𝝅

= − 𝝅
𝟑

+ 𝟐𝒌𝝅
                                    

𝛉   : تقع في الربع الرابع 

𝜽 = − 𝝅
𝟔

+ 𝟐𝒌𝝅                                    
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Q.   : 𝟓حل المعادلة 𝐬𝐢𝐧 𝛉 − 𝟑 = 𝐬𝐢𝐧 𝛉   𝟎   حيث ≤  𝛉 < 𝟐𝝅 

 الحل

𝟓 𝒔𝒊𝒏 𝜽 − 𝒔𝒊𝒏 𝜽 = 𝟑                         𝟒 𝒔𝒊𝒏 𝜽 = 𝟑                          𝒔𝒊𝒏 𝜽 =  
𝟑
𝟒 

 𝜽هي زاوية الإسناد للزاوية   ∝نفرض أن  

𝜶 = 𝒔𝒊𝒏−𝟏 |
𝟑
𝟒| = 𝟎. 𝟖𝟒𝟖  

𝐬𝐢𝐧 𝛉                الأول و الربع الثاني تقع في الربع   𝛉  ى  > 𝟎     

 :                                     ول الربع الأ 

  𝛉 = 𝛂 = 𝟎. 𝟖𝟒𝟖
    

   

𝛉حل المعادلة :    ى   = 𝟐. 𝟐𝟗    , 𝛉 = 𝟎. 𝟖𝟒𝟖 

 

Q.   : 𝟐حل المعادلة 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝒙 − 𝟑 𝒔𝒊𝒏 𝒙 − 𝟐 = 𝟎 

 الحل

(𝟐 𝒔𝒊𝒏 𝒙 + 𝟏)(𝒔𝒊𝒏 𝒙 − 𝟐) = 𝟎 

(𝟐 𝒔𝒊𝒏 𝒙 + 𝟏) = 𝒔𝒊𝒏 𝒙)         أو       𝟎 − 𝟐) = 𝟎   

𝐬𝐢𝐧 𝒙 =  
−𝟏
𝟐 𝐬𝐢𝐧    أو              𝒙 = 𝟐 

𝒔𝒊𝒏 𝒙 = 𝟐  عندما              𝟐 ∉  [−𝟏 , 𝟏] 

𝒔𝒊𝒏 𝒙   ى  =  ليس لها حل      𝟐

 

 

∵تقع في الربع الثالث أو في الربع الرابع               𝒙  ى  𝐬𝐢𝐧 𝒙 < 𝟎     

 :                                     رابعتقع في الربع ال 𝒙عندما   
  𝒙 =  (𝟐𝝅 − 𝜶) + 𝟐𝒌𝝅    

𝒙 =  (−
𝝅
𝟔

) + 𝟐𝒌𝝅 

  𝒙 =  (− 𝝅
𝟔
) + 𝟐𝒌𝝅        

𝒙حل المعادلة :   ى  =  (𝟕𝝅
𝟔

) + 𝟐𝒌𝝅       ,     𝒙 =  (− 𝝅
𝟔
) + 𝟐𝒌𝝅    

 :   ثاني الربع ال

𝛉 =  𝝅 − 𝜶 =  𝝅 − 𝟎. 𝟖𝟒𝟖 = 𝟐. 𝟐𝟗
                                     

                                    تقع في الربع الثالث : 𝒙عندما  
𝒙 =  (𝝅 + 𝜶) + 𝟐𝒌𝝅     
𝒙 =  (𝝅 + 𝝅

𝟔
) + 𝟐𝒌𝝅    

   𝒙 =  (𝟕𝝅
𝟔

) + 𝟐𝒌𝝅                                

𝒔𝒊𝒏 𝒙نأخذ     =  −𝟏
𝟐

  

 𝒙  لزاوية هي زاوية الإسناد ل ∝نفرض أن  

𝜶 = 𝒔𝒊𝒏−𝟏 |−
𝟏
𝟐| =

𝝅
𝟔
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Q.   : 𝟐حل المعادلة 𝐜𝐨𝐬 𝒙 =  − √𝟑    

 الحل

𝟐 𝒄𝒐𝒔 𝒙 =  − √𝟑                          𝒄𝒐𝒔 𝒙 =  
−√𝟑

𝟐              

 𝒙لــ هي زاوية الإسناد  ∝نفرض أن  

𝜶 = 𝒄𝒐𝒔−𝟏 |
−√𝟑

𝟐 | =
𝝅
𝟔  

𝐜𝒐𝒔 𝒙تقع في الربع الثاني و الربع الثالث                  𝒙  ى  < 𝟎     

 الربع الأول :                                     

𝒙 =  𝝅 −
𝝅
𝟔

+ 𝟐𝒌𝝅   

𝒙 =  
𝟓𝝅
𝟔

+ 𝟐𝒌𝝅 

𝟕𝝅حل المعادلة : 
𝟔

+ 𝟐𝒌𝝅 , 𝟓𝝅
𝟔

+ 𝟐𝒌𝝅  

 

Q.   : حل المعادلة𝒄𝒐𝒔 𝒙 =  − 𝟏
𝟐

≥ 𝟎حيث      𝒙 < 𝟐𝝅 

 الحل

 𝒙  لزاوية هي زاوية الإسناد ل ∝نفرض أن  

𝒄𝒐𝒔 𝜶 = |𝒄𝒐𝒔 𝒙| |
−𝟏
𝟐 | =

𝟏
𝟐 

∴  𝜶 =  
𝝅
𝟑 

 

∵             ثالثأو الربع ال ني تقع في الربع الثا  𝒙  ى  𝐜𝒐𝒔 𝒙 < 𝟎     

 :                                     ثانيتقع في الربع ال 𝒙عندما   

  𝒙 =  𝝅 − 𝝅
𝟑

    =  𝟐𝝅
𝟑

 ∈ [𝟎 , 𝟐𝝅)      

 
   

 

𝒙:    هو حل المعادلةو منه يكون   =  𝟐𝝅
𝟑

𝒙     أو       =  𝟒𝝅
𝟑

    

 الربع الثالث :  

𝒙 =  𝝅 +
𝝅
𝟔

+ 𝟐𝒌𝝅   

𝒙 =  
𝟕𝝅
𝟔

+ 𝟐𝒌𝝅 

 تقع في الربع الثالث :    𝒙عندما  

    𝒙 =  𝝅 + 𝝅
𝟑

    =  𝟒𝝅
𝟑

 ∈ [𝟎 , 𝟐𝝅)     

    

                              



 

 
 23 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.   : حل المعادلة𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙 + 𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝟐 = 𝟎     

 الحل

(𝒄𝒐𝒔 𝒙 + 𝟐) (𝒄𝒐𝒔 𝒙 + 𝟏) = 𝟎     

 

𝒄𝒐𝒔 𝒙 + 𝟐 = 𝟎                        

𝐜𝐨 𝐬 𝒙 =  −𝟐 ∉  [−𝟏 , 𝟏]              

 حل المعادلة :   ى 

𝒙 = 𝝅 + 𝟐𝒌𝝅                        

 

Q.   : 𝟐حل المعادلة 𝒄𝒐𝒔 𝜽 𝒔𝒊𝒏 𝜽 =  −𝒔𝒊𝒏 𝜽    

 الحل

𝟐 𝒄𝒐𝒔 𝜽 𝒔𝒊𝒏 𝜽 + 𝒔𝒊𝒏 𝜽 = 𝟎 

𝒔𝒊𝒏 𝜽 (𝟐 𝒄𝒐𝒔 𝜽 + 𝟏) = 𝟎         

𝐬𝐢𝐧 𝜽 = 𝐜𝐨𝐬        أو             𝟎  𝒙 =
−𝟏
𝟐  

 𝜽  لزاوية هي زاوية الإسناد ل ∝رض أن  تنف

𝜶 = 𝒄𝒐𝒔−𝟏 |
−𝟏
𝟐 | =

𝝅
𝟑         

 

 

𝐜𝒐𝒔 𝒙             ثالثأو في الربع ال ني تقع في الربع الثا  𝜽  ى  < 𝟎     

                                     :  ثانيتقع في الربع ال 𝜽عندما   
               𝛉 =  (𝝅 − 𝜶) + 𝟐𝒌𝝅  , 𝒌 ∈ 𝒁    

= (𝝅 −
𝝅
𝟑

) + 𝟐𝒌𝝅 =  
𝟐𝝅
𝟑

+ 𝟐𝒌𝝅 

   

 :     حل المعادلة ى 

𝜽 =  𝟐𝒌𝝅      أو       𝜽 = 𝝅 + 𝟐𝒌𝝅      أو         𝜽 =
𝟐𝝅
𝟑 + 𝟐𝒌𝝅       أو           𝜽 =  

𝟒𝝅
𝟑 + 𝟐𝒌𝝅 

 

 أما

𝒄𝒐𝒔 𝒙 + 𝟏 = 𝟎   

𝐜𝐨 𝐬 𝒙 =  −𝟏   

𝒙 =  𝝅 + 𝟐𝒌𝝅  , 𝒌 ∈ 𝓩 

تقع في الربع الثالث :                                     𝜽عندما  

   𝛉 =  (𝝅 + 𝜶) + 𝟐𝒌𝝅  , 𝒌 ∈ 𝒁     

= (𝝅 + 𝝅
𝟑
) + 𝟐𝒌𝝅 =  𝟒𝝅

𝟑
+ 𝟐𝒌𝝅    

                              

 زاوية ربعية      𝜽   ى

∴  𝜽 = 𝜽   أو   𝟎 = 𝝅  

∴  𝜽 = 𝟐𝒌𝝅    أو   𝜽 =  𝝅 + 𝟐𝒌𝝅   , 𝒌 ∈ 𝒁                                   



 

 
 24 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.  𝟐المعادلة :  حل 𝐜𝐨𝐬 𝒙  𝒔𝒊𝒏 𝒙 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙 =  𝟎  , 𝒙 ∈  [𝟎 , 𝟐𝝅]    

 الحل

𝐜𝒐𝒔 𝒙 (𝟐 𝒔𝒊𝒏 𝒙 − 𝟏 ) = 𝟎     

∴ 𝒄𝒐𝒔 𝒙 = 𝟎                            𝐨𝐫                𝟐 𝒔𝒊𝒏 𝒙 − 𝟏 = 𝟎 

 ∴ 𝒙 =  
𝝅
𝟐               , 𝒙 =

𝟑𝝅
𝟐                              𝒔𝒊𝒏 𝒙 =  

𝟏
𝟐       

 حيث هي زاوية الإسناد  𝜶نفرض أن  

𝜶 = 𝒔𝒊𝒏−𝟏 |
𝟏
𝟐| =

𝝅
𝟔  

∵  𝐬𝒊𝒏 𝒙 > 𝟎 

                    الأول أو الثانيتقع في الربع   𝒙  ى 

                                     الربع الأول :في  

𝒙 =  𝜶 =
𝝅
𝟔   

𝒙حل المعادلة هو :    ى  = 𝝅
𝟐

      ,             𝒙 =  𝟑𝝅
𝟐

         ,       𝒙 =  𝝅
𝟔

            ,            𝒙 =  𝟓𝝅
𝟔

           

 

Q. إذا كان :     𝒄𝒐𝒔 𝜷 =  −𝟏𝟐
𝟏𝟑

   ,   𝝅 < 𝜷 < 𝟑𝝅
𝟐

      𝒔𝒊𝒏 𝜶 =  𝟒
𝟓
   , 𝟎 < 𝜶 < 𝝅

𝟐
     

𝒔𝒊𝒏 (𝜶 (𝟏    أوجد كلا مما يلي :              + 𝜷)                                                      𝟐) 𝒕𝒂𝒏 𝟐𝜷 

 الحل

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 :   ني الربع الثافي 

𝒙 =  𝝅 − 𝜶 =  𝝅 − 
𝝅
𝟔 =  

𝟓𝝅
𝟔    

 

𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜷 + 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜷 = 𝟏  

𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜷 = 𝟏 − (
−𝟏𝟐
𝟏𝟑

)
𝟐

   

𝐬𝐢 𝐧 𝜷 = ± √𝟏 − (
−𝟏𝟐
𝟏𝟑

)
𝟐

 =  ± 
𝟓

𝟏𝟑
   

∵ 𝝅 < 𝜷 <
𝟑𝝅
𝟐

              ∴ 𝐬𝐢 𝐧 𝜷 =
−𝟓
𝟏𝟑

   

𝐭𝐚 𝐧 𝜷 =  
𝒔𝒊𝒏 𝜷
𝒄𝒐𝒔 𝜷

=  
−𝟓
𝟏𝟑

 ÷
−𝟏𝟐
𝟏𝟑

=
𝟓

𝟏𝟐
   

(𝟐)    𝒕𝒂𝒏 𝟐𝜷 =  
𝟐 𝒕𝒂𝒏 𝜷

𝟏 − 𝒕𝒂𝒏𝟐 𝜷
=  

𝟐 × 𝟓
𝟏𝟐

𝟏 − ( 𝟓
𝟏𝟐)

𝟐 =  
𝟏𝟐𝟎
𝟏𝟏𝟗

  

 

 

𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜶 + 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜶 = 𝟏  

𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜶 = 𝟏 − (
𝟒
𝟓

)
𝟐

   

𝐜𝐨𝐬 𝛂 =  ± √𝟏 − (
𝟒
𝟓

)
𝟐

 =  ± 
𝟑
𝟓

   

∵ 𝟎 < 𝜶 <
𝝅
𝟐

  →            ∴ 𝐜𝐨𝐬 𝛂 =
𝟑
𝟓

   

(𝟏)   𝐬𝐢 𝐧(𝜶 + 𝜷) = 𝐬𝐢 𝐧 𝜶 𝐜𝐨 𝐬 𝜷 + 𝐜𝐨 𝐬 𝜶   𝐬𝐢 𝐧 𝜷 

= (
𝟒
𝟓

) (
−𝟏𝟐
𝟏𝟑

) + (
𝟑
𝟓

) (
−𝟓
𝟏𝟑

) =  
−𝟔𝟑
𝟔𝟓

  

 

 



 

 
 25 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.   : إذا كان𝛑
𝟐

< 𝛉 < 𝝅            𝐜𝐨𝐬 𝛉 =  − 𝟑
𝟓

 فأوجد :     

𝟏) 𝐬𝐢𝐧 (𝛉 −
𝝅
𝟐)                                                                   𝟐) 𝒕𝒂𝒏 𝟐𝛉 

 الحل

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Q.    : إذا كان  𝒔𝒊𝒏 𝜽 =  − 𝟏
√𝟐

     ,   𝝅 <  𝜽 <  𝟑𝝅
𝟐

     

𝒄𝒐𝒔 (𝜽 (𝟏                    :         أوجدف + 𝝅
𝟐
)                                                       𝟐) 𝒔𝒊𝒏 𝟐𝜽 

 الحل

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜽 + 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜽 = 𝟏
𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜽 = 𝟏 − 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜽

𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜽 = 𝟏 − (
−𝟏
√𝟐

)
𝟐

𝒄𝒐𝒔 𝜽 = ±√𝟏 − (
−𝟏
√𝟐

)
𝟐

= ±
𝟏

√𝟐

∵ 𝝅 < 𝜽 <
𝟑𝝅
𝟐 ⇒ 𝒄𝒐𝒔 𝜽 < 𝟎

∴ 𝒄𝒐𝒔 𝜽 =
−𝟏
√𝟐

 

 

 (𝟏)     𝒄𝒐 𝒔 (𝜽 +
𝝅
𝟑

) = 𝒄𝒐 𝒔 𝜽  𝒄𝒐𝒔 
𝝅
𝟑

− 𝒔𝒊𝒏 𝜽𝒔𝒊𝒏 
𝝅
𝟑

 

= (
−𝟏
√𝟐

) (
𝟏
𝟐

) − (
−𝟏
√𝟐

) (
√𝟑
𝟐

) 

=
√𝟔 − √𝟐

𝟒
 

(𝟐)         𝒔𝒊 𝒏 𝟐𝜽 = 𝟐𝒔𝒊 𝒏 𝜽  𝒄𝒐𝒔 𝜽 

𝒔𝒊𝒏 𝟐𝜽 = 𝟐 ×
−𝟏
√𝟐

×
−𝟏
√𝟐

= 𝟏 

 

 

𝟏)                𝒔𝒊𝒏 (𝜽 −
𝝅
𝟐

)  

= 𝒔𝒊𝒏 𝜽𝒄𝒐𝒔 
𝝅
𝟐

− 𝒔𝒊𝒏 
𝝅
𝟐

𝒄𝒐𝒔 𝜽 

=
𝟒
𝟓

⋅ (𝟎) − 𝟏 ×
−𝟑
𝟓

=
𝟑
𝟓

 

(𝟐)            𝒕𝒂 𝒏 𝟐𝜽 =
𝟐𝒕𝒂𝒏 𝜽

𝟏 − (𝒕𝒂𝒏 𝜽)𝟐 

=
𝟐 × − 𝟒

𝟑

𝟏 − (− 𝟒
𝟑)

𝟐 =
𝟐𝟒
𝟕

 

 

 

𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜽 + 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜽 = 𝟏 

𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽 + (−
𝟑
𝟓

)
𝟐

= 𝟏 

𝐬𝐢𝐧 𝜽 = ±√𝟏 − (−
𝟑
𝟓

)
𝟐

= ±
𝟒
𝟓

 

𝝅
𝟐

< 𝛉 < 𝝅             الربع الثاني 

𝒔𝒊𝒏 𝜽 =
𝟒
𝟓

 

𝒕𝒂𝒏 𝜽 =
𝐬𝐢 𝐧 𝜽
𝐜𝐨 𝐬 𝜽

=
𝟒
𝟓

÷ −
𝟑
𝟓

= = −
𝟒
𝟑

  

 

 



 

 
 26 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.   : إذا كان𝐬𝐢𝐧 𝛉 =  −𝟑
𝟓

   , 𝝅 <  𝜽 <  𝟑𝝅
𝟐

 فأوجد :     

𝟏) 𝐬𝐢𝐧 (
𝛉
𝟐)                                        𝟐) 𝒕𝒂𝒏 𝟐𝛉                                               𝟑) 𝐬𝐢𝐧 𝟐𝛃 

 الحل

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Q.    : إذا كان  𝒄𝒐𝒔 𝜽 =  𝟑
𝟓

     ,   𝟎 <  𝜽 <  𝝅
𝟐

     

 𝒔𝒊𝒏 𝟐𝜽   :      فأوجد

 الحل
 

 

 

 

 

 

 

𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜽 + 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜽 = 𝟏
𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜽 = 𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜽

= 𝟏 − (
𝟑
𝟓)

𝟐

𝒔𝒊𝒏 𝜽 = ±√𝟏 − (
𝟑
𝟓)

𝟐

= ±
𝟒
𝟓

∵ 𝟎 < 𝜽 <
𝝅
𝟐  ∴ 𝒔𝒊𝒏 𝜽 > 𝟎

𝒔𝒊𝒏 𝜽 =
𝟒
𝟓

 

 

𝒔𝒊 𝒏 𝟐𝜽 = 𝟐𝒔𝒊 𝒏 𝜽  𝒄𝒐𝒔 𝜽 

𝒔𝒊𝒏 𝟐𝜽 = 𝟐 ×
𝟒
𝟓 ×

𝟑
𝟓 =

𝟐𝟒
𝟐𝟓 

 

 

𝟏)                𝒔𝒊𝒏 (
𝜽
𝟐

) = ±√𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 𝜽
𝟐

  

 
𝛉
𝟐

 تقع في الربع الثاني   

𝐬𝐢𝐧 (
𝜽
𝟐

) = √𝟏 − (−𝟒
𝟓 )

𝟐
= √ 𝟗

𝟏𝟎
=

𝟑√𝟏𝟎
𝟏𝟎

 

(𝟐)            𝒕𝒂𝒏 (𝟐𝜽) =
𝟐𝒕𝒂𝒏 𝜽

𝟏 − 𝒕𝒂𝒏𝟐 𝜽
 

𝒕𝒂𝒏 (𝟐𝜽) =
𝟐 × 𝟑

𝟒

𝟏 − (𝟑
𝟒)

𝟐 =
𝟑
𝟐
𝟕

𝟏𝟔
=

𝟐𝟒
𝟕

 

(𝟑)            𝐬𝐢𝐧 𝟐𝜽 = 𝟐𝐬𝐢𝐧 𝜽 ⋅ 𝐜𝐨𝐬 𝜽 

= 𝟐𝒙 −
𝟑
𝟓

𝒙 −
𝟒
𝟓

=
𝟐𝟒
𝟐𝟓

 

 

 

𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜽 + 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜽 = 𝟏 

𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜽 = 𝟏 − 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜽 

𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽 = 𝟏 − (
−𝟑
𝟓

)
𝟐

 

𝒄𝒐𝒔 𝜽 = ±√𝟏 − (−
𝟑
𝟓

)
𝟐

 

𝒄𝒐 𝒔 𝜽 = ± √
𝟏𝟔
𝟐𝟓

=  ±
𝟒
𝟓

 

𝝅 < 𝜽 <
𝟑𝝅
𝟐

                     ∴ 𝒄𝒐𝒔 𝜽 < 𝟎 

𝒄𝒐𝒔 𝜽 =  
−𝟒
𝟓

 

𝐭𝐚𝐧 (𝜽) =
𝐬𝐢𝐧 𝜽
𝐜𝐨𝐬 𝜽

=
(−𝟑

𝟓 )

(−𝟒
𝟓 )

=
𝟑
𝟒

 



 

 
 27 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

 

Q.    : إذا كان𝒕𝒂𝒏 𝜽 =  −𝟏  𝒕𝒂𝒏 𝟐𝜽  الزاوية لإيجاد، استخدم متطابقة ظل ضعف   𝟐√ +

 الحل

 

𝐭𝐚𝐧 𝟐𝜽 =
𝟐𝐭𝐚𝐧 𝜽

𝟏 − (𝐭𝐚𝐧 𝜽)𝟐 =
𝟐(−𝟏 + √𝟐)

𝟏 − (−𝟏 + √𝟐)𝟐
 

 

= 𝟏 

 

 

Q.    أوجد قيمة𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙  :إذا كان  𝒔𝒊𝒏 𝒙 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙 = 𝟏
𝟓
   

 الحل

𝐬𝐢𝐧 𝒙بتربيع الطرفين                                  − 𝐜𝐨𝐬 𝒙 = 𝟏
𝟓

 

(𝐬𝐢𝐧 𝒙 − 𝐜𝐨𝐬 𝒙)𝟐 = (
𝟏
𝟓)

𝟐

 

𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 + 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙 − 𝟐𝐬𝐢𝐧 𝒙𝐜𝐨𝐬 𝒙 =
𝟏

𝟐𝟓 

𝟏 − 𝟐𝐬𝐢𝐧 𝒙𝐜𝐨𝐬 𝒙 =
𝟏

𝟐𝟓 

−𝟐𝐬𝐢𝐧 𝒙𝐜𝐨𝐬 𝒙 =
𝟏

𝟐𝟓 − 𝟏 = −
𝟐𝟒
𝟐𝟓 

𝟐𝐬𝐢𝐧 𝒙𝐜𝐨𝐬 𝒙 =
𝟐𝟒
𝟐𝟓                              ∴ 𝐬𝐢𝐧 𝟐𝒙 =

𝟐𝟒
𝟐𝟓 

 

 



 

 
 28 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.    : في الشكل المقابل𝑨𝑩 ⃡     ⊂  𝝅 ,  𝑨𝑫 ⃡       //  𝑩𝑪 ⃡     , 𝑨𝑫 = 𝑩𝑪    

 𝑪𝑫 ⃡      //  𝝅   أثبت أن :  

 الحل

∵   𝑨𝑫 ⃡       //  𝑩𝑪 ⃡     

,       ⃡ 𝑨𝑫     ى  𝑩𝑪 ⃡         يعينان مستويا وحيدا و ليكن(𝑨𝑩𝑪𝑫)    فيه 

 𝑨𝑫 ⃡       //  𝑩𝑪 ⃡     , 𝑨𝑫 = 𝑩𝑪 

 متوازي أضلاع (𝑨𝑩𝑪𝑫)   ى 

     ⃡ 𝑫𝑪 ⃡      //  𝑨𝑩      و منه 

∵  𝑨𝑩 ⃡     ⊂  𝝅 

∴   𝑪𝑫 ⃡      //  𝝅 

 

Q.  المثلث: في الشكل المقابل  𝑨𝑩𝑪  فيهM    منتصف𝑨𝑩̅̅ ̅̅    ،N   منتصف𝑨𝑪̅̅ ̅̅    ، 

N , M  تنتميان إلى المستوى𝝅    : أثبت أن . 𝑩𝑪 ⃡      //  𝝅 

 الحل

                                  :   Δ ABCفي   

(𝟏)     𝑩𝑪 ⃡      //  𝑴𝑵 ⃡         ⟸ {𝑨𝑩̅̅ ̅̅ 𝑴 منتصف  
𝑨𝑪̅̅ ̅̅ 𝑵 منتصف  

  

 و لكن : 

𝐍 ∈  𝛑
𝐌 ∈  𝛑 }  ⟹ 𝑴𝑵 ⃡       ⊂  𝝅        (𝟐) 

 :    2 , 1من 

∴   𝑩𝑪 ⃡      //  𝝅 

 



 

 
 29 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.    : في الشكل المقابل𝑺𝑨𝑩𝑪𝑫  هرم قاعدته شبه المنحرف   𝑨𝑩𝑪𝑫  حيث إن 

  𝑴 ∈ 𝑺𝑪̅̅̅̅  ,  𝑨𝑩 ⃡      //  𝑪𝑫 ⃡         المستوى  ،𝑨𝑩𝑴     يقطع𝑺𝑫 ⃡        فيN 

   SDCيوازي المستوى         ⃡ 𝑨𝑩     (𝟏) أثبت أن :

              𝑴𝑵 ⃡        //  𝑪𝑫 ⃡       (𝟐)   

 الحل

𝑨𝑩 ⃡    //𝑫𝑪 ⃡    
 

𝑫𝑪 ⃡    
 

⊂ (𝑺𝑫𝑪)
} 𝑨𝑩 ⃡    

 

//(𝑺𝑫𝑪)                (𝟏) 

(𝑨𝑩𝑴𝑵) ∩ (𝑺𝑫𝑪) = 𝑴𝑵 ⃡       

 𝑨𝑩 ⃡    ⊂ (𝑨𝑩𝑴𝑵)        , 𝑫𝑪 ⃡    ⊂ (𝑺𝑫𝑪) 

  𝑨𝑩 ⃡    //𝑫𝑪 ⃡    
 

    

𝑨𝑩 ⃡    //𝑫𝑪 ⃡    
 

//𝑴𝑵 ⃡       

∴ 𝑴𝑵 ⃡      //𝑪𝑫 ⃡     

 

Q.  𝑺𝑨𝑩𝑪𝑫 هرم قاعدته  𝑨𝑩𝑪𝑫 مربعة الشكل M    منتصف𝑺𝑨̅̅ ̅̅    ،L    منتصف𝑺𝑩̅̅ ̅̅    ، 

 𝑴𝑳 ⃡       //  (𝑨𝑩𝑪𝑫) أثبت أن :  

 الحل

 :                                   SAB  المثلث   في 

      𝑴𝑳 ⃡       //  𝑨𝑩 ⃡       ⟸ {𝑺𝑨̅̅ ̅̅ 𝑴 منتصف  
𝑺𝑩̅̅ ̅̅ 𝑵 منتصف  

  

 𝑴𝑳 ⃡       //  𝑨𝑩 ⃡    

 𝑨𝑩 ⃡      ⊂   (𝑨𝑩𝑪𝑫) 
}  ⟹  𝑴𝑳 ⃡       //  (𝑨𝑩𝑪𝑫)       

 1نظرية                                                    

 

 



 

 
 30 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.    : في الشكل المقابل𝝅𝟏   ,  𝝅𝟐   ، مستويان متوازيانM نقطة واقعة بينهما ، حيث  𝑨𝑩 ⃡     ∩ 𝑪𝑫 ⃡    = {𝑴} 

𝑨𝑴    أثبت أن :
𝑴𝑩

= 𝑨𝑪
𝑩𝑫

 

 الحل

𝑨𝑩 ⃡     ∩  𝑪𝑫 ⃡    =  {𝑴} 

 يكونان مستوى ليكن 

𝝅𝟏 // 𝝅𝟐 

𝝅 ∩ 𝝅𝟏 = 𝑪𝑨 ⃡    

𝝅 ∩ 𝝅𝟐 = 𝑩𝑫 ⃡     } ⇒ 𝑪𝑨 ⃡     // 𝑩𝑫 ⃡      

∴  ∆∆ 𝑨𝑴𝑪 , 𝑩𝑴𝑫      متشابهان 

∴  
𝑨𝑴
𝑴𝑩

= 
𝑴𝑪
𝑴𝑫

= 
𝑨𝑪
𝑩𝑫

 

𝑨𝑴
𝑴𝑩

= 
𝑨𝑪
𝑩𝑫

 و منه            

 

Q.    في الشكل المقابل : إذا كان𝑨𝑩 ⃡     , 𝑪𝑫 ⃡        ، متخالفان 𝑪𝑫 ⃡      // 𝝅    

𝑨𝑫 ⃡        تقطع𝝅    فيM     ،𝑨𝑪 ⃡         تقطع𝝅    فيL   

𝑩𝑫 ⃡         تقطع𝝅    فيH     ،𝑩𝑪 ⃡        تقطع𝝅    فيN 

      ⃡ 𝑳𝑴 ⃡      //  𝑵𝑯     أثبت أن :  

 الحل

  

 

 

 

 

 نجد   2 , 1من 

  𝑳𝑴 ⃡      //  𝑵𝑯 ⃡      

𝑩𝑪 ⃡    
 

∩ 𝑩𝑫 ⃡     
 

= {𝑩} 

 (𝑩𝑪𝑫)مستقيمان متقاطعان يعينان مستويا وحيدا و هو  

𝑩𝑫 ⃡     ∩ 𝛑 = {𝑯}           ,       𝑩𝑪 ⃡    ∩ 𝛑 = {𝑵} 

(𝑩𝑪𝑫) ∩ 𝝅 = 𝑵𝑯 ⃡     

𝑪𝑫 ⃡    //𝝅
𝑪𝑫 ⃡    ⊂ (𝑩𝑪𝑫)

} ⇒  𝑵𝑯 ⃡      //  𝑪𝑫 ⃡             (𝟐) 

 

𝑨𝑫 ⃡    
 

∩ 𝑨𝑪 ⃡    
 

= {𝑨} 

 (𝑨𝑫𝑪)مستقيمان متقاطعان يعينان مستويا وحيدا و هو  

𝑨𝑫 ⃡    ∩ 𝛑 = {𝑴}           ,       𝑨𝑪 ⃡    ∩ 𝛑 = {𝑳} 

(𝑨𝑫𝑪) ∩ 𝝅 = 𝑳𝑴 ⃡     

𝑪𝑫 ⃡    //𝝅
𝑪𝑫 ⃡    ⊂ (𝑨𝑪𝑫)

} ⇒  𝑳𝑴 ⃡      //  𝑪𝑫 ⃡             (𝟏) 

 



 

 
 31 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.   ليكن𝝅𝟏 , 𝝅𝟐      مستويان متقاطعان في 𝑴𝑵 ⃡           : حيث 𝑨𝑩 ⃡      ⊂   𝝅𝟏    ,  𝑨𝑩 ⃡      // 𝝅𝟐  

 𝑪𝑫 ⃡      ⊂   𝝅𝟏    ,  𝑪𝑫 ⃡      // 𝝅𝟐 

       ⃡ 𝑨𝑩 ⃡     //  𝑪𝑫     أثبت أن :  

 الحل

  

 

 

 نجد   2 , 1من 

 𝑨𝑩 ⃡     //  𝑪𝑫 ⃡     

Q.   : في الشكل المقابل𝑨𝑩̅̅ ̅̅  , 𝑪𝑫̅̅     𝝅مستوى الدائرة   قطران في    ̅̅

𝝅𝟏  ∩  𝝅𝟐 =   𝑮𝑯 ⃡      

      ⃡ 𝑮𝑯يوازي   𝝅أثبت أن :  مستوى الدائرة  

 

 الحل

 AB , CD   قطران في الدائرة ، فهما متطابقان و ينصف كل منهما الآخر 

 مستطيل  ABCDفالشكل 

𝑨𝑪̅̅ ̅̅ // 𝑫𝑩̅̅̅̅̅          (𝟏) 

𝑨𝑪 ⊂ 𝝅𝟏  , 𝑫𝑩̅̅̅̅̅ ⊂ 𝝅𝟐      , 𝝅𝟏 ∩ 𝝅𝟐 = 𝑮𝑯 ⃡                      (2) 

 نجد    2 , 1من  

𝑮𝑯 ⃡     // 𝑨𝑪 ⃡    // 𝑫𝑩 ⃡      

𝑮𝑯 ⃡     // 𝑨𝑪 ⃡    

𝑨𝑪 ⃡    ⊂ 𝝅
} ⇒ 𝑮𝑯 ⃡      // 𝝅 

      ⃡ 𝑮𝑯يوازي   𝝅  أي أن مستوى الدائرة

 

𝝅𝟏 ∩ 𝝅𝟐 = 𝑴𝑵 ⃡      

𝑪𝑫 ⃡    //𝝅𝟏

𝑪𝑫 ⃡    ⊂ 𝝅𝟐

} ⇒  𝑪𝑫 ⃡     //  𝑴𝑵 ⃡               (𝟐) 

 2نظرية 

𝝅𝟏 ∩ 𝝅𝟐 = 𝑴𝑵 ⃡      

𝑨𝑩 ⃡    //𝝅𝟐

𝑨𝑩 ⃡    ⊂ 𝝅𝟏

} ⇒  𝑨𝑩 ⃡     //  𝑴𝑵 ⃡               (𝟏) 

 2نظرية 

 



 

 
 32 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.    : في الشكل المقابل𝑨𝑩𝑪𝑫      هرم ثلاثي . المستويان𝝅𝟏 , 𝝅𝟐      . متوازيان 

𝑭𝑮إذا كان    = 𝟔 𝒄𝒎 , 𝑨𝑬
𝑬𝑩

=  𝟏
𝟑

 

 𝑫𝑪فأوجد :  

 

 الحل

  

 

 

   

 

 

 

Q.   : في الشكل المقابل𝑨𝑩̅̅ ̅̅  , 𝑪𝑫̅̅     𝝅قطران في مستوى الدائرة     ̅̅

⊥      ⃡ 𝑩𝑫ارسم :     𝑨𝑪 ⃡        في المستوىABC 

𝑨𝑫:    إذا كان = 𝟓𝒄𝒎  , 𝑫𝑪 ⃡    = 𝟐𝒄𝒎     : أوجد ،𝑩𝑫 

 الحل
𝝅𝟏//𝝅𝟐
𝑨𝑩 ⊥ 𝝅𝟏

} ⇒ 𝑨𝑩 ⃡     ⊥ 𝝅𝟐 

  7نظرية 

𝑩𝑪 ⊂ 𝝅𝟐

𝑨𝑩 ⃡    ⊥ 𝝅𝟐
} ⇒ 𝑨𝑩 ⊥ 𝑩𝑪 

 Bالقائم في   ABCفي المثلث  

𝑩𝑫 ⊥ 𝑨𝑪 

(𝑩𝑫)𝟐 = 𝑨𝑫 × 𝑫𝑪 = 𝟓 × 𝟐 = 𝟏𝟎
𝑩𝑫 = √𝟏𝟎 𝐜𝐦

 

(𝑨𝑪𝑫) ∩ 𝝅𝟏 = 𝑫𝑪 ⃡    
(𝑨𝑪𝑫) ∩ 𝝅𝟐 = 𝑮𝑭 ⃡    

𝝅𝟏//𝝅𝟐

} ⇒ 𝑮𝑭 ⃡    // 𝑫𝑪 ⃡     

,𝑨𝑭𝑮المثلثان  𝑨𝑪𝑫  متشابهان 

𝑨𝑭
𝑨𝑪 =

𝑨𝑮
𝑨𝑫 =

𝑭𝑮
𝑪𝑫                   (𝟐) 

 نجد  2 , 1من 

𝑭𝑮
𝑪𝑫 =

𝟏
𝟒 ⇒

𝟔
𝑪𝑫 =

𝟏
𝟒

𝑪𝑫 = 𝟐𝟒 𝐜𝐦
 

(𝑨𝑩𝑪) ∩ 𝝅𝟏 = 𝑩𝑪 ⃡    

(𝑨𝑩𝑪) ∩ 𝝅𝟐 = 𝑬𝑭 ⃡    
𝝅𝟏//𝝅𝟐

} ⇒ 𝑬𝑭 ⃡    // 𝑩𝑪 ⃡     

  4نظرية 

     ⃡ 𝑬𝑭 ⃡    // 𝑩𝑪فيه   ABCالمثلث 

 متشابهان AEF , ABCفالمثلثان 

𝑨𝑬
𝑨𝑩 =

𝑨𝑭
𝑨𝑪 =

𝑬𝑭
𝑩𝑪 =

𝟏
𝟒                (1)  

 

 

 

 



 

 
 33 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.    : في الشكل المقابل𝝅𝟏 , 𝝅𝟐     . مستويين متوازيين 

  𝒍⃡ , 𝒎⃡       مستقيمان متقاطعان𝑭   و يقطعان كلا من 

 𝝅𝟏    في𝑨 , 𝑩       ،𝝅𝟐    في𝑪 , 𝑫   

𝑭𝑩إذا كان  = 𝟓𝒄𝒎 , 𝑪𝑫 = 𝟗𝒄𝒎 , 𝑨𝑪 = 𝟔𝒄𝒎 , 𝑩𝑫 = 𝟒𝒄𝒎    

    𝑭𝑨𝑩فأوجد محيط المثلث   

 

 

 الحل

  

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑭𝑩
𝑭𝑫 =

𝑭𝑨
𝑭𝑪 =

𝑨𝑩
𝑪𝑫 

𝟓
𝟓 + 𝟒 =

𝑭𝑨
𝑭𝑨 + 𝟔 =

𝑨𝑩
𝟗  

𝟓
𝟗 =

𝑭𝑨
𝑭𝑨 + 𝟔 

𝟗𝑭𝑨 = 𝟓(𝑭𝑨 + 𝟔) 

𝟒𝑭𝑨 = 𝟑𝟎 ⇒ 𝑭𝑨 = 𝟕. 𝟓 𝐜𝐦 

𝟓
𝟗 =

𝑨𝑩
𝟗  

𝟗𝑨𝑩 = 𝟒𝟓 ⇒ 𝑨𝑩 = 𝟓 𝐜𝐦 

 يساوي :   𝑭𝑨𝑩محيط المثلث  

𝑭𝑨 + 𝑭𝑩 + 𝑨𝑩 = 𝟕. 𝟓 + 𝟓 + 𝟓 = 𝟏𝟕. 𝟓 𝐜𝐦 

 

 

 

 

 

, 𝒍⃡    ي  𝒎⃡       مستقيمان متقاطعان𝑭    

 𝝅يعينان مستو واحد  

 

𝝅𝟏 // 𝝅𝟐

𝝅 ∩ 𝝅𝟏 = 𝑨𝑩 ⃡    

𝝅 ∩ 𝝅𝟐 = 𝑪𝑫 ⃡    
} ⟹ ∴ 𝑨𝑩 ⃡    //𝑪𝑫 ⃡     

 نظرية 

,     ⃡ 𝑨𝑩 ⃡    //𝑪𝑫في المستوى   𝝅 

,𝑭𝑨𝑩المثلثان  𝑭𝑪𝑫 متشابهان 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 
 34 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.    : في الشكل المقابل𝑨    نقطة خارج المستوى𝑩𝑪𝑫   . 

, 𝑬النقاط   و  𝑮 , 𝑭   منتصفات  𝑨𝑩̅̅ ̅̅  , 𝑨𝑪̅̅ ̅̅  , 𝑨𝑫̅̅  على الترتيب   ̅̅

𝑨𝑪̅̅  : إذا كان  ̅̅  ⊥  𝑪𝑩̅̅ ̅̅ 

𝑪𝑫:   و كان = 𝟓𝒄𝒎      𝑨𝑪 = 𝟏𝟐𝒄𝒎      𝑨𝑫 = 𝟏𝟑𝒄𝒎 

 (𝑩𝑪𝑫) // (𝑬𝑮𝑭)فأثبت أن :   

 

 الحل

  

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 : ∆ 𝑨𝑩𝑪 في  

𝑬𝑮 // 𝑩𝑪 ⃡    
 

⇐ {𝑨𝑩 منتصف   𝑬
𝑨𝑪  منتصف   𝑮

 

𝒎(𝑩𝑪̂𝑨)و لكن  = 𝒎(𝑨𝑮̂𝑬)بالتالي   ∘𝟗𝟎 = 𝟗𝟎∘ 

⇒ 𝑨𝑮 ⃡    ⊥ 𝑬𝑮 ⃡    
 

      

    ⃡ 𝑨𝑮                          بالمثل 
 

⊥ 𝑮𝑭 ⃡    
 

 

⊥    ⃡ 𝑨𝑮                   بالتالي  (𝑬𝑮𝑭) 

⊥    ⃡ 𝑨𝑪        (2)أي أن                      (𝑬𝑮𝑭)    

 نجد   2 , 1من  

( 𝑬𝑮𝑭)//(𝑩𝑪𝑫) 

 

 

 

 : ∆ 𝑨𝑪𝑫 في  

(𝑨𝑫)𝟐 = (𝟏𝟑)𝟐 = 𝟏𝟔𝟗 

(𝑨𝑪)𝟐 + (𝑪𝑫)𝟐 = (𝟏𝟐)𝟐 + (𝟓)𝟐 = 𝟏𝟔𝟗 

 𝑪قائم في    𝑨𝑪𝑫فالمثلث 

𝑨𝑪 ⃡    ⊥ 𝑪𝑫 ⃡     

𝑨𝑪 ⃡    ⊥ 𝑪𝑩 ⃡           معطى 

𝑪𝑫 ⃡    
 

      , 𝑪𝑩 ⃡    
 

 متقاطعان      

𝑨𝑪       (𝟏)             إذا   
  ⃡    ⊥ (𝑩𝑪𝑫) 

 5نظرية 

 

 

 

 

 

 

 



 

 
 35 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.   : في الشكل المقابل𝝅𝟏 //  𝝅𝟐   ،  𝑨 , 𝑩    نقطتان في𝝅𝟏 

𝑪 , 𝑫    نقطتان في𝝅𝟐     : حيث𝑨 , 𝑩 , 𝑪 , 𝑫    في مستوى واحد 

𝑨𝑫̅̅ ̅̅ ⊥ 𝝅𝟐  , 𝑩𝑪̅̅ ̅̅ ⊥ 𝝅𝟏   ثبت أن، أ    :𝑨𝑩𝑪𝑫  مستطيل 

 

 الحل

 

 

 

 متوازي أضلاع     𝑨𝑩𝑪𝑫نجد الشكل     2 , 1من 

 لكن 

𝑨𝑫 ⊥ 𝝅𝟐

𝑫𝑪 ⊂ 𝝅𝟐
} ⇒ 𝑨𝑫 ⊥ 𝑫𝑪 

 إحدى زواياه قائمة  متوازي أضلاع    𝑨𝑩𝑪𝑫إذا الشكل 

 مستطيل  𝑨𝑩𝑪𝑫الشكل 

Q. : إذا كان     في الشكل المقابل𝑨𝑩̅̅ ̅̅  ⊥ (𝑩𝑪𝑫)     

𝑪𝑬و كان :    = 𝟑𝒄𝒎 , 𝑬𝑨 = 𝟔𝒄𝒎 , 𝑪𝑭 = 𝟐𝒄𝒎 , 𝑭𝑩 = 𝟒𝒄𝒎    

𝑬𝑭̅̅أثبت أن :    ̅̅  ⊥  𝑫𝑩̅̅̅̅̅ 

 الحل

,     ⃡ 𝑨𝑪البرهان :    𝑨𝑩 ⃡        متقاطعان فهما يعنيان مستويا وحيدا(𝑨𝑩𝑪) 

 : 𝑪𝑨𝑩في المثلث 

 
𝑪𝑬
𝑬𝑨

=
𝟑
𝟔

=
𝟏
𝟐

 
𝑪𝑭
𝑭𝑩

=
𝟐
𝟒

=
𝟏
𝟐

  ∴ 𝑬𝑭//𝑨𝑩                               نظرية طاليس
  ∵ 𝑨𝑩 ⊥ (𝑪𝑩𝑫)
  ∴ 𝑬𝑭 ⊥ (𝑪𝑩𝑫)           (𝟏)              نظرية
 𝑫𝑩 ⊂ (𝑪𝑩𝑫)               (𝟐)

 

 نستنتج أن :   2 , 1من 

𝑬𝑭 ⊥ 𝑫𝑩 

𝝅𝟏  ∩  (𝑨𝑩𝑪𝑫) = 𝑨𝑩 ⃡    

𝝅𝟐  ∩ (𝑨𝑩𝑪𝑫) = 𝑫𝑪 ⃡    
𝝅𝟏 // 𝝅𝟐

}  ⟹ 𝑨𝑩 ⃡     // 𝑫𝑪 ⃡              (𝟐) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑨𝑫 ⃡    ⊥ 𝝅𝟐

𝑩𝑪 ⃡    ⊥ 𝝅𝟐
} ⇒ 𝑨𝑫 ⃡    //𝑩𝑪 ⃡              (𝟏) 

, 𝑨النقاط    𝑩 , 𝑪 , 𝑫     هو     في مستوى واحد(𝑨𝑩𝑪𝑫) 
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 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.   : في الشكل المقابل𝑫    نقطة خارج مستوى المثلثABC   

𝑫𝑩 = 𝟓𝒄𝒎  , 𝑨𝑩 = 𝟏𝟎𝒄𝒎 , 𝒎(𝑩𝑨𝑪) =  
𝝅
𝟔 

𝑫𝑩̅̅̅̅̅  ⊥  (𝑨𝑩𝑪) 

𝑩𝑬̅̅ ̅̅  ⊥  𝑨𝑪̅̅ ̅̅     , 𝑫𝑬̅̅ ̅̅ ⊥  𝑨𝑪̅̅ ̅̅   

 أوجد :  

-  𝑩𝑬   , 𝑫𝑬 

, 𝑩𝑨𝑪قياس الزاوية الزوجية بين المستويين    - 𝑫𝑨𝑪 

 الحل

 

𝑩𝑬 ⊥ 𝑨𝑪 ⇒ 𝒎(𝑩𝑬̂𝑨) =
𝝅
𝟐 

 𝑬القائم في   𝑨𝑩𝑬في المثلث  

𝐬𝐢𝐧 𝑨 =
𝑩𝑬
𝑨𝑩 ⇒ 𝐬𝐢𝐧

𝝅
𝟔 = 

𝑩𝑬
𝟏𝟎  

𝐁𝐄 = 𝟏𝟎𝐬𝐢𝐧 
𝝅
𝟔 = 𝟓 𝐜𝐦 

𝑫𝑩̅̅̅̅̅  ⊥  (𝑨𝑩𝑪) 
𝑩𝑬̅̅ ̅̅  ⊥  (𝑨𝑩𝑪) }  ⟹ 𝑫𝑩̅̅̅̅̅  ⊥  𝑬𝑩̅̅ ̅̅   

 و متطابق الضلعين   𝑩قائم في   𝑫𝑩𝑬فالمثلث  

(𝑩𝑫 = 𝑩𝑬 = 𝟓𝒄𝒎)             

 

 

 

 

 

 

 

 

   
𝑫𝑬 = √(𝟓)𝟐 + (𝟓)𝟐 =  حسب  فيثاغورث        𝟐√𝟓

   تكملة :

 𝑨𝑪 ⃡         (𝟐)   هو خط تقاطع المستويين𝑩𝑨𝑪 , 𝑫𝑨𝑪 

𝑩𝑨𝑪  : 𝑩𝑬̅̅في المستوى   ̅̅  ⊥  𝑨𝑪̅̅ ̅̅   

𝑫𝑨𝑪  : 𝑫𝑬̅̅في المستوى   ̅̅  ⊥  𝑨𝑪̅̅ ̅̅   

 حافة الزاوية الزوجية بين المستويين         ⃡ 𝑨𝑪 ي

 الزاوية المستوية للزاوية الزوجية بين المستويين   ى 

  𝑩𝑨𝑪 , 𝑫𝑨𝑪     هي𝑩𝑬̂𝑫 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐭𝐚𝐧 (𝑩𝑬𝑫) =
مقابل 
مجاور 

=
𝑩𝑫
𝑩𝑬 =

𝟓
𝟓 

∴ 𝒎(𝑩𝑬𝑫) =
𝝅
𝟒 

 قياس الزاوية الزوجية بين المستويين  ى 

𝑩𝑨𝑪 = 𝑫𝑨𝑪 =
𝝅
𝟒 
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 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.   : في الشكل المقابل𝑫    نقطة خارج مستوى المثلثABC   

𝑫𝑩 = 𝟓𝒄𝒎  , 𝑨𝑩 = 𝟏𝟎𝒄𝒎 , 𝒎(𝑩𝑨̂𝑪) =  𝟒𝟓° 

𝑫𝑩̅̅̅̅̅  ⊥  (𝑨𝑩𝑪) 

𝑩𝑬̅̅ ̅̅  ⊥  𝑨𝑪̅̅ ̅̅     , 𝑫𝑬̅̅ ̅̅ ⊥  𝑨𝑪̅̅ ̅̅   

 أوجد :  

-  𝑩𝑬   , 𝑫𝑬 

, 𝑩𝑨𝑪قياس الزاوية الزوجية بين المستويين    - 𝑫𝑨𝑪 

 الحل

(𝒂)     في المثلث𝑩𝑬𝑨   القائم في𝑬̂ 

𝐬𝐢𝐧 𝑨 =
𝑩𝑬
𝑨𝑩 ⇒ 𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° =  

𝑩𝑬
𝟏𝟎  

𝐁𝐄 = 𝟏𝟎𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° = 𝟓√𝟐 

𝑫𝑩̅̅̅̅̅  ⊥  (𝑨𝑩𝑪) 
𝑩𝑬̅̅ ̅̅  ⊥  (𝑨𝑩𝑪) }  ⟹ 𝑫𝑩̅̅̅̅̅  ⊥  𝑩𝑬̅̅ ̅̅   

 حسب  فيثاغورث     𝑩قائم في   𝑫𝑩𝑬فالمثلث  

𝑫𝑬 = √(𝟓)𝟐 + (𝟓√𝟐)
𝟐

= 𝟓√𝟑      

 

 

 

, 𝑩𝑨𝑪   قياس الزاوية الزوجية بين المستويين  ى  𝑫𝑨𝑪   𝟑𝟓يساوي.  تقريبا   𝟐𝟔°

 

 

 

 

 

 

𝑨𝑪 ⃡         (𝒃)   هو خط تقاطع المستويين𝑩𝑨𝑪 , 𝑫𝑨𝑪   

 )الحافة الزوجية(                                    

𝑩𝑬 ⊂  (𝑩𝑨𝑪)  : 𝑩𝑬̅̅ ̅̅  ⊥  𝑨𝑪̅̅ ̅̅   

𝑫𝑬 ⊂  (𝑫𝑨𝑪)  : 𝑫𝑬̅̅ ̅̅  ⊥  𝑨𝑪̅̅ ̅̅   

 الزاوية المستوية للزاوية الزوجية بين المستويين  

𝑩𝑨𝑪 , 𝑫𝑨𝑪     هي𝑩𝑬̂𝑫 

 𝑩القائم في   𝑫𝑩𝑬في المثلث  

𝒕𝒂 𝒏(𝑩𝑬̂𝑫) =
𝑫𝑩
𝑩𝑬 =

𝟓
𝟓√𝟐

=
√𝟐
𝟐  

∴ 𝒎(𝑩𝑬𝑫) = 𝐭𝐚𝐧−𝟏 (
√𝟐
𝟐 )  ≈ 𝟑𝟓. 𝟐𝟔° 
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 مراجعة الأسئلة المقالية  11ـ  الالصف 

Q.  𝑨𝑩𝑪𝑫    مستطيل تقاطع قطراه في𝑴   و فيه ،𝑨𝑫 = 𝟔𝒄𝒎   

𝑵𝑴̅̅أقيم   ̅̅  خارج مستواه  𝑵حيث   (𝑨𝑩𝑪𝑫)عمودا على   ̅

𝑴𝑵بحيث   =  𝟑√𝟑 𝒄𝒎    ،E    منتصف𝑪𝑫̅̅ ̅̅ 

, 𝑨𝑩𝑪𝑫أوجد : قياس الزاوية الزوجية بين المستويين    𝑵𝑪𝑫 

 

 الحل

𝑪𝑫 ⃡       هي الحافة المشتركة بين المستويين  𝑨𝑩𝑪𝑫 , 𝑵𝑪𝑫 

𝑴𝑵 ⃡       ⊥  (𝑨𝑩𝑪𝑫) 
𝑪𝑫 ⃡     ⊂  (𝑨𝑩𝑪𝑫)

}  ⟹ 𝑴𝑵 ⃡       ⊥  𝑪𝑫 ⃡                      (𝟏) 

 ) من خواص المستطيل (المتطابق الضلعين    𝑪𝑫𝑴المثلث  ي ف

𝑬      منتصف𝑪𝑫̅̅ ̅̅ 

𝑴𝑬 ⃡      ⊥  𝑪𝑫 ⃡                     (𝟐) 

 نجد   2 , 1من 

𝑪𝑫 ⃡     ⊥  (𝑴𝑵𝑬)             , 𝑵𝑬̅̅ ̅̅  ⊂  (𝑴𝑵𝑬) 

𝑵𝑬 ⃡     ⊥  𝑪𝑫 ⃡     

𝑵𝑬 ⊂  (𝑵𝑪𝑫) 

𝑴𝑬̂𝑵     هي الزاوية المستوية للزاوية الزوجية𝑪𝑫 ⃡     

𝑪𝑨̅̅واصلة بين منتصفي الضلعين        ⃡ 𝑬𝑴لدينا    ACDفي المثلث   ̅̅  , 𝑪𝑫̅̅ ̅̅ 

𝑬𝑴 = 
𝟏
𝟐  𝑨𝑫 =

𝟏
𝟐 × 𝟔 = 𝟑𝒄𝒎 

 :  𝑴القائم الزاوية في    𝑴𝑬𝑵في المثلث  

𝐭𝐚𝐧 𝑴𝑬̂𝑵 = 
𝟑√𝟑

𝟑 =  √𝟑 

𝒎(𝑴𝑬̂𝑵) =  𝐭𝐚𝐧−𝟏(√𝟑) = 𝟔𝟎° 

, 𝑨𝑩𝑪𝑫قياس الزاوية الزوجية بين المستويين   𝑵𝑪𝑫    𝟔𝟎هو° 
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 مراجعة موضوعية الأسئلة ال  11ـ  الالصف 

   ظلل الدائرةa        إذا كانت العبارة صحيحة وb     : إذا كانت العبارة خاطئة 
𝟒−√    :  الصورة الجبرية للعدد ❖ + 𝟑  هي     𝟑 + 𝟐𝒊            

                                                                                                                                                  

   

, 𝟏−:  هما     𝟏−  الجذران التربيعيان للعدد  ❖ 𝟏              

                                                                                                                                                  

𝟐)   الصورة المبسطة للتعبير  ❖ − 𝒊) − (𝟏𝟐 + 𝟓𝒊)    𝟏𝟎)   هي − 𝟔𝒊)              

 

 

𝑴    الإحداثيات القطبية للنقطة  ❖ (−√𝟐
𝟐

 , −√𝟐
𝟐

𝑴   هي :   ( (𝟏 , 𝟓𝝅
𝟒

)                

 

, 𝑩 (√𝟐    :للنقطة    الإحداثيات الديكارتية ❖ , 𝑩(−𝟏   :   هي      (𝟏𝟑𝟓° 𝟏)          

 

 

, 𝑨 (𝟒    الإحداثيات الديكارتية للنقطة : ❖ 𝟓𝝅
𝟑

, 𝑨(𝟐   :هي        ( −𝟐√𝟑)          

 

 

𝒛    :  مرافق العدد المركب ❖ = 𝟑 + 𝟒𝒊      : هو   𝒛̅ = 𝟑 − 𝟒𝒊     

 

 

, 𝒛𝟏   إذا كان  ❖ 𝒛𝟐     جذران تربيعيان للعدد  z     فإن   𝒛𝟏 + 𝒛𝟐 = 𝟎             

 

 

𝒚   معادلة الدالة المثلثية  ❖ = 𝒂 𝒔𝒊𝒏 (𝒃𝜽)     𝟑  و الدورة   5  حيث السعة𝝅            

𝒚  يمكن أن تكون          = 𝟓 𝒔𝒊𝒏 (𝟐
𝟑

𝜽) 

 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 
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 مراجعة موضوعية الأسئلة ال  11ـ  الالصف 

 

𝒚   الدالة سعة   ❖ = 𝟑 𝒕𝒂𝒏 (𝟑
𝟒

 𝒙)     3هي   

 

 

𝒚   الدالة :  ❖ = 𝒂 𝒕𝒂𝒏 𝒃𝒙   دالة دورية دورتها   𝝅
|𝟐𝒃| 

 

 

❖ 𝒄𝒐𝒔 𝒙 = 𝟐 𝒄𝒐𝒔𝟐  𝒙
𝟐

− 𝟏   

 

 

❖ 
𝟏−𝒄𝒐𝒔 𝟐𝒙

𝟐
= 𝟐 𝒄𝒐𝒔𝟐  𝒙

𝟐
  

 

 

❖  𝒔𝒊𝒏𝟐  𝒙
𝟐

= 𝟏−𝒄𝒐𝒔 𝒙
𝟐

 

 

 

𝒛̅:     حل المعادلة ❖ + 𝟐 = 𝟓 − 𝒊      هو    :𝒛 = 𝟑 + 𝒊 

 

 

❖  𝒄𝒐𝒔 𝟔𝒙 = 𝟐 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝟑𝒙 − 𝟏  

 

 

 

 

 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 
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 مراجعة موضوعية الأسئلة ال  11ـ  الالصف 

 

, 𝒂  إذا كان ❖ 𝒃     طولا ضلعين متتالين في متوازى أضلاع و𝛉     قياس الزاوية بينهما فإن مساحة
𝒂𝒃 𝐬𝐢𝐧متوازي الأضلاع تساوي   𝜽 

 

 

 لا يمكن إيجاد مساحة مثلث بمعلومية قياسات زواياه الثلاثة  ❖

 

 

𝐀𝐂   في المثلث  ❖ = 𝟗𝐜𝐦 , 𝐀𝐁 = 𝟕𝐜𝐦 , 𝐁𝐂 = 𝟖𝐜𝐦  ∶ 𝐀𝐁𝐂  
 𝒄𝒎𝟐 𝟓√𝟏𝟐  تساوي    𝐀𝐁𝐂  فإن مساحة المثلث 

 

 

𝔃𝟐:    مجموعة حل المعادلة ❖ − 𝟒𝔃 + 𝟓 = 𝟐}هي :    𝟎 − 𝒊 , 𝟐 + 𝒊} 

 

 

, 𝒄𝒎 𝟓    إذا كانت أطوال أضلاع مثلث تساوي  ❖ 𝟖 𝒄𝒎 , 𝟏𝟐 𝒄𝒎      فإن قياس الزاوية الأكبر في هذا  
.𝟏𝟑𝟑  المثلث يساوي حوالى  𝟒° 

 

 

𝒄𝒐𝒔 𝛉إذا كان    ❖ =  𝟑
𝟓
 ,       𝟎°  <  𝛉 < 𝒔𝒊𝒏 𝟐𝛉فإن      𝟗𝟎°  =  𝟒

𝟓
 

 

 

𝐜𝐨𝐬حل المعادلة    ❖ 𝒙 = 𝟏
𝟐

𝒙هو :      =  𝝅
𝟑

+ 𝟐𝒌 𝝅      حيثk   عدد صحيح 

 

 

 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 
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 مراجعة موضوعية الأسئلة ال  11ـ  الالصف 

 

❖ 𝒄𝒐𝒔 𝟗𝟒° 𝒄𝒐𝒔 𝟏𝟖° −  𝒔𝒊𝒏 𝟗𝟒° 𝒔𝒊𝒏 𝟏𝟖°     يساوى   𝒄𝒐𝒔 𝟏𝟏𝟐°    

 

 

❖ 𝒔𝒊𝒏 𝟒𝒙 = 𝟐 𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝟐𝒙   
 

 

❖ 𝒄𝒐𝒔 𝝅
𝟏𝟐

𝟐√ − 𝟔√   يساوي      
𝟒

 

 

 

❖ 𝒔𝒊𝒏 𝟕𝟓° = √𝟔+ √𝟐

𝟒
  

 

 

إذا توازى مستقيمان ومر بهما مستويان متقاطعان فإن تقاطعهما هو مستقيم يوازي كلا من   ❖
   هذين المستقيمين.

 

 

 

⊥     ⃡ 𝑨𝑩     :  هرم ثلاثي القاعدة جميع أحرفه متطابقة فإن   𝑨𝑩𝑪𝑫إذا كان   ❖  𝑪𝑫 ⃡     

 

 

 يكون المستويان متوازيين إذا اشتركا في نقطة واحدة على الأقل.  ❖

 

 

 

 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 
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 الآخر   وىالمست   لى ع  اديعمو   کوني  فإنه  ن زيي متوا  ن ويي أحد مست   لى ع  اديعمو   م قي إذا کان مست  ❖
 

 

 

, 𝒍إذا كان المستقيمان    ❖ 𝒎    متخالفان و كان  𝒏⃡   ⊥  𝒎⃡       فإن  𝒍⃡  ⊥  𝒏⃡   

 

 

𝒍⃡  فإن   𝒍⃡ // 𝝅 ,   𝒎⃡    // 𝝅 إذا كان :   ❖  ⊥  𝒎⃡    

 

 

 𝝅  يوازى مستقيما وحيدا في    𝒍⃡فإن      𝝅مستوى    𝒍مستقيم  إذا   ❖

 

 

    𝒍⃡ // 𝒎⃡   فإن  𝒍⃡ // 𝝅 ,   𝒎⃡    // 𝝅:    إذا كان   ❖

 

 

𝒍⃡إذا كان :   ❖  ⊥  𝒎⃡    ,   𝒎⃡    ⊂  𝝅  فإن  𝒍⃡  ⊂  𝝅      

 

 

 المستقيمان العموديان على مستو متوازيان  ❖

 

 

  في   ليس عموديا على اى مستقيم محتوى    𝒍⃡   فإن  𝝅  مائل على المستوى   𝒍المستقيم   إذا كان   ❖
𝝅 

 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 

a b 
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,     ⃡ 𝑨𝑩 مكعب فإن      𝑨𝑩𝑪𝑫𝑬𝑭𝑮𝑯إذا كان      في الشكل المقابل : ❖ 𝑯𝑮 ⃡        يعينان مستويا 

 

 

 

 

, 𝒏الحدثان    ❖ 𝒎      ، مستقلان𝑷(𝒏) =  𝟑
𝟖
 , 𝑷(𝒎) = 𝟏𝟐

𝟏𝟕
𝑷(𝒎   إذا   ∩ 𝒏) =  𝟗

𝟏𝟕
 

 

 

   واحد فقط صحيح ظلل في ورقة الإجابة الرمز الدال على الإجابة الصحيحةلكل بند أربع اختيارات    : 

𝒛مجموعة حل :    ❖ ∈ 𝑪 ∶  𝒛𝟐 − 𝟒𝒛 + 𝟐𝟎 =    هي :   𝟎

(𝒃)  {−𝟐 + 𝟒𝒊 , −𝟐 − 𝟒𝒊} (𝒂){𝟐 − 𝟒𝒊 , −𝟐 − 𝟒𝒊} 

(𝒅)  {𝟐 − 𝟒𝒊 , 𝟐 + 𝟒𝒊} (𝒄)  {𝟐 − 𝟒𝒊 , −𝟐 + 𝟒𝒊} 

 

𝒛   الصورة المثلثية للعدد المركب :   ❖ = −𝟒
𝟏−𝒊

≥ 𝟎حيث       𝜽 <  𝝅   هي𝒛 

(𝒃)  𝟐√𝟐 (𝒄𝒐𝒔 
𝟓𝝅
𝟒

+ 𝒊 𝒔𝒊𝒏 
𝟓𝝅
𝟒

) (𝒂)  𝟒 (𝒄𝒐𝒔 
𝟓𝝅
𝟒

+ 𝒊 𝒔𝒊𝒏 
𝟓𝝅
𝟒

) 

(𝒅)  𝟐√𝟐 (𝒄𝒐𝒔 
𝟕𝝅
𝟒

+ 𝒊 𝒔𝒊𝒏 
𝟕𝝅
𝟒

) (𝒄)  𝟐√𝟐 (𝒄𝒐𝒔 
𝟑𝝅
𝟒

+ 𝒊 𝒔𝒊𝒏 
𝟑𝝅
𝟒

) 

 

𝒛الصورة المثلثية للعدد المركب :   ❖ = 𝟐 − 𝟐√𝟑 𝒊    حيث  𝛉 ∈  [𝟎 , 𝟐𝝅] 

(𝒃)  𝒛 =  𝟒 (𝒄𝒐𝒔 
 𝝅
𝟑

+ 𝒊 𝒔𝒊𝒏 
𝝅
𝟑

) (𝒂)  𝒛 =  𝟒 (𝒄𝒐𝒔 
𝟐𝝅
𝟑

+ 𝒊 𝒔𝒊𝒏 
𝟐𝝅
𝟑

) 

(𝒅)  𝒛 =  𝟒 (𝒄𝒐𝒔 
𝟓𝝅
𝟑

+ 𝒊 𝒔𝒊𝒏 
𝟓𝝅
𝟑

) (𝒄)  𝒛 =  𝟒 (𝒄𝒐𝒔 
𝝅
𝟔

+ 𝒊 𝒔𝒊𝒏 
𝝅
𝟔

) 

 

 

a b 

a b 
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𝒛إذا كان    ❖ = 𝒊   فإن 𝒛𝟐𝟓𝟎  تساوي : 

(𝒃)  𝒊 (𝒂)  − 𝒊 
(𝒅)  − 𝟏 (𝒄)  𝟏 

 

❖ 𝟖 − (√−𝟏) − (−𝟑 +  يساوي :    (𝟏𝟔−√

(𝒃)  𝟏𝟏 + 𝟑𝒊 (𝒂)  𝟏𝟏 − 𝟑𝒊 
(𝒅)  𝟏𝟏 + 𝟓𝒊 (𝒄)  𝟏𝟏 − 𝟓𝒊 

 

❖ ∀ 𝒏 ∈ 𝒛+   قيمة فإن   (𝒊𝟐𝒏+𝟐 + 𝒊𝟐𝒏+𝟖)  : تساوي 

(𝒃)  − 𝟏 (𝒂)  𝒊−𝟐𝒏 
(𝒅)  𝟏 (𝒄)  𝟎 

 

   :  تساوي      𝒊𝟒𝟎قيمة   ❖

(𝒃)  − 𝒊 (𝒂)  − 𝟏 

(𝒅) 𝟏 (𝒄)  𝟏 

 

𝑩    الإحداثيات القطبية للنقطة  ❖ (−√𝟐
𝟐

 , −√𝟐
𝟐

    هي :     (

(𝒃)  𝑩 (𝟏,
𝝅
𝟒

) (𝒂)  𝑩 (𝟏,
−𝝅
𝟒

) 

(𝒅)   𝑩 (𝟏,
−𝟑𝝅

𝟒
) (𝒄)  𝑩 (𝟏,

𝟑𝝅
𝟒

) 

 

𝟑)  :   أبسط صورة للتعبير  ❖ + √−𝟒)(𝟒 +  :  هي    (𝟗−√

(𝒃)  𝟏𝟖 + 𝟑√−𝟗 + 𝟒√−𝟒 (𝒂) 𝟏𝟖 + 𝟏𝟕𝒊 

(𝒅)  𝟏𝟖 (𝒄) 𝟔 + 𝟏𝟕𝒊 
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𝒙𝒊𝟐   إذا كان :  ❖ + 𝟑𝒚𝒊 = 𝟓 + 𝟑𝒊𝟓    فإن :   (𝒙 , 𝒚)   : تساوي 

(𝒃) (−𝟓 , −𝟏) (𝒂)  (𝟓 , 𝟏) 
(𝒅) (−𝟓 , 𝟏) (𝒄)  (𝟓 , −𝟏) 

 

𝑨   الإحداثيات الديكارتية للنقطة :  ❖ (𝟒 , 𝟓𝝅
𝟑

 هي :   (

(𝒃)   𝑨(−𝟐 , 𝟐√𝟑) (𝒂)  𝑨(𝟐 , 𝟐√𝟑) 

(𝒅)  𝑨(𝟐 , −𝟐√𝟑) (𝒄)  𝑨(−𝟐 , −𝟐√𝟑) 

 

𝒛   الصورة الجبرية للعدد المركب  ❖ = (𝟏 + 𝟐𝒊)𝟐    : هي      

(𝒃) 𝒛 = 𝟓 + 𝟒𝒊 (𝒂)  𝒛 = −𝟑 + 𝟒𝒊 
(𝒅)  𝒛 = −𝟑 (𝒄) 𝒛 = 𝟓 

 

𝒛   الجذران التربيعيان للعدد المركب  ❖ = 𝟑𝟑 − 𝟓𝟔𝒊    : هما      

(𝒃) {𝒛𝟏 = −𝟕 − 𝟒𝒊
𝒛𝟐 = −𝟕 + 𝟒𝒊 (𝒂) {𝒛𝟏 = −𝟕 − 𝟒𝒊

𝒛𝟐 = 𝟕 + 𝟒𝒊  

(𝒅) { 𝒛𝟏 = 𝟕 − 𝟒𝒊
𝒛𝟐 = −𝟕 + 𝟒𝒊 (𝒄) {𝒛𝟏 = 𝟕 + 𝟒𝒊

𝒛𝟐 = 𝟕 − 𝟒𝒊 

 

𝒚   معادلة الدالة المثلثية  ❖ = 𝒂 𝒄𝒐𝒔 (𝒃𝒙)      يمكن ان تكون :   6و الدورة    4حيث السعة 

(𝒃)  𝒚 = −𝟒 𝒄𝒐𝒔 (
𝟑
𝝅

𝒙) (𝒂)  𝒚 = −
𝟏
𝟐

 𝒄𝒐𝒔 (
𝒙
𝟑

) 

(𝒅)   𝒚 = 𝟒 𝒄𝒐𝒔 (
𝒙
𝟑

) (𝒄)  𝒚 = −𝟒 𝒄𝒐𝒔 (
𝝅
𝟑

𝒙) 

 

𝒚   في الدالة المثلثية ❖ = −𝟐𝒔𝒊𝒏 (𝟑𝒙)     السعة هي  : 

(𝒃)  𝟑  (𝒂)  − 𝟑 
(𝒅) 𝟐 (𝒄)  − 𝟐 
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𝒚   معادلة الدالة المثلثية   ❖ =  𝒕𝒂𝒏 (𝒃𝒙)   حيث الدورة   
3
4

 :   هي    

(𝒃) 𝒚 = 𝒕𝒂𝒏 (
𝟑
𝟒

  𝒙) (𝒂)  𝒚 = 𝒕𝒂𝒏 (
𝟒
𝟑

 𝝅 𝒙) 

(𝒅) 𝒚 = 𝒕𝒂𝒏 (
𝟒
𝟑

  𝒙) (𝒄)  𝒚 = 𝒕𝒂𝒏 (
𝟑
𝟒

 𝝅 𝒙) 

 

, °𝟓𝟎   مثلث قياسات زواياه  ❖ 𝟔𝟎° ,    فإن :   𝒄𝒎 𝟗   فإذا كان طول أصغر ضلع فيه هو    𝟕𝟎°
   أطول ضلع يساوي تقريبا :

(𝒃) 𝟏𝟏. 𝟓 𝒄𝒎 (𝒂) 𝟏𝟏 𝒄𝒎 
(𝒅)  𝟏𝟐. 𝟓 𝒄𝒎 (𝒄) 𝟏𝟐 𝒄𝒎 

 

𝑨𝑪  في المثلث   ❖ = 𝟒𝟎 𝒄𝒎 , 𝑨𝑩 = 𝟑𝟎 𝒄𝒎 , 𝒎(𝑨̂) = 𝟏𝟐𝟎° ∶ 𝑨𝑩𝑪    
𝑩𝑪̅̅فإن طول     :  تقريبا  ساويي   ̅̅

(𝒃)  𝟑𝟔 𝒄𝒎 (𝒂) 𝟔𝟖 𝐜𝐦 
(𝒅) 𝟐𝟏 𝐜𝐦 (𝒄) 𝟔𝟎. 𝟖 𝒄𝒎 

 

𝑩𝑪كان :  إذا   ❖ = 𝟐𝟓 𝒄𝒎  , 𝑨𝑪 = 𝟏𝟕 𝒄𝒎 , 𝑨𝑩 = 𝟏𝟐 𝒄𝒎   قياس الزاوية الكبرى في المثلث   فإن𝑨𝑩𝑪   
 :  تقريبا  ساويي

(𝒃) 𝟏𝟏𝟎°  (𝒂)  𝟏𝟏𝟖°  
(𝒅) 𝟏𝟎𝟎°  (𝒄) 𝟏𝟐𝟓° 

 

𝒂   إذا كان  ❖ = 𝟒𝒄𝒎 , 𝒃 = 𝟑 𝒄𝒎 , 𝒄 = 𝟔 𝒄𝒎   فإن قياس الزاوية الكبرى في المثلث  𝑨𝑩𝑪    يساوى
 حوالى :

(𝒃)  𝟏𝟏𝟎° (𝒂) 𝟏𝟏𝟕° 
(𝒅)  𝟏𝟎𝟎° (𝒄) 𝟏𝟐𝟓° 

 

, 𝒄𝒎 𝟕   مساحة المثلث الذي أطوال أضلاعه :  ❖ 𝟖 𝒄𝒎 , 𝟗 𝒄𝒎     : هي    

(𝒃) 𝟏𝟐 √𝟓 𝒄𝒎𝟐 (𝒂)  𝟔 √𝟑 𝒄𝒎𝟐 

(𝒅) 𝟏𝟖 √𝟑 𝒄𝒎𝟐 (𝒄)  𝟏𝟔 √𝟑 𝒄𝒎𝟐 
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, 𝒄𝒎 𝟔   مساحة المثلث الذي أطوال أضلاعه :  ❖ 𝟒 𝒄𝒎 , 𝟖 𝒄𝒎       : هي 

(𝒃) 𝟑 √𝟏𝟓 𝒄𝒎𝟐 (𝒂)  𝟓 √𝟑 𝒄𝒎𝟐 

(𝒅)  √𝟏𝟓 𝒄𝒎𝟐 (𝒄)  𝟑 √𝟓 𝒄𝒎𝟐 

 

𝑩𝑪  في مثلث   ❖ = 𝟐𝟎 𝒄𝒎 , 𝑨𝑪 = 𝟏𝟎 𝒄𝒎 , 𝒎(𝑪̂) = 𝟔𝟎° ∶ 𝑨𝑩𝑪  ساوي : ي 

(𝒃) 𝟏𝟎 √𝟕 𝒄𝒎 (𝒂) 𝟏𝟎 √𝟑 𝒄𝒎 
(𝒅) 𝟐𝟗 𝒄𝒎 (𝒄) 𝟏𝟐. 𝟒 𝒄𝒎  

 

 :حوالى  تساوي     𝒙  في المثلث المقابل ،   ❖

(𝒃)  𝟏𝟓 𝒄𝒎 (𝒂)  𝟖. 𝟔 𝒄𝒎 
(𝒅)  𝟏𝟗. 𝟐 𝒄𝒎 (𝒄) 𝟏𝟖. 𝟏 𝒄𝒎 

 

 تساوي حوالى :   𝒙  في المثلث المقابل ،     ❖

(𝒃)  𝟏𝟓 𝒄𝒎 (𝒂)  𝟖. 𝟔 𝒄𝒎 
(𝒅)  𝟏𝟗. 𝟐 𝒄𝒎 (𝒄) 𝟏𝟖. 𝟏 𝒄𝒎 

 
 
 :  هي   aمساحة مثلث متطابق الأضلاع طول ضلعه   ❖

(𝒃)  𝒂𝟐 √𝟑
𝟐

 𝒖𝒏𝒊𝒕𝒔𝟐 (𝒂)  
𝟏
𝟐

 𝒂𝟐 𝒖𝒏𝒊𝒕𝒔𝟐 

(𝒅)   𝒂𝟐 𝒖𝒏𝒊𝒕𝒔𝟐 
(𝒄)  𝒂𝟐 √𝟑

𝟒
 𝒖𝒏𝒊𝒕𝒔𝟐 

 

❖ 𝒄𝒐𝒔 (𝒉 + 𝝅
𝟐
) =    

(𝒃)   𝐬𝐢𝐧 𝐡 (𝒂)  − 𝐬𝐢𝐧 𝐡 
(𝒅)  − 𝐜𝐨𝐬 𝐡 (𝒄)   𝐜𝐨𝐬 𝐡 
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𝒂    إذا كان :  ❖ = 𝟐 𝒄𝒎 , 𝒃 = 𝟑 𝒄𝒎 , 𝒎(𝑪̂) =  :   حوالى  𝑨𝑩𝑪  فإن مساحة المثلث    𝟒𝟎°

(𝒃) 𝟑. 𝟖𝟔 𝒄𝒎𝟐 (𝒂)  𝟒. 𝟔 𝒄𝒎𝟐 
(𝒅)  𝟐. 𝟑 𝒄𝒎𝟐 (𝒄) 𝟏. 𝟗𝟑 𝒄𝒎𝟐 

 

𝒕𝒂𝒏 (𝒙):    مجموعة حل المعادلة ❖ = 𝟎   حيث   𝟑√−  ≤ 𝜽 < 𝟐𝝅     هي𝒙   تساوي .....    

(𝒃)  {
𝟐𝝅
𝟑

 } (𝒂) {
𝟐𝝅
𝟑

 ,
𝝅
𝟑

} 

(𝒅)  {
𝟐𝝅
𝟑

 ,
𝟓𝝅
𝟑

} (𝒄)  {
𝟒𝝅
𝟑

 ,
𝝅
𝟑

} 

 

❖ 𝒄𝒐𝒔 𝟗𝟒° 𝒄𝒐𝒔 𝟏𝟖° + 𝒔𝒊𝒏 𝟗𝟒° 𝒔𝒊𝒏 𝟏𝟖°   ساوي : ت 

(𝒃)  𝒔𝒊𝒏 𝟏𝟏𝟐° (𝒂) 𝐜𝐨𝐬 𝟏𝟏𝟐° 
(𝒅)  𝒄𝒐𝒔 𝟕𝟔° (𝒄) 𝒔𝒊𝒏 𝟕𝟔° 

 

❖ 𝒔𝒊𝒏 𝝅
𝟑

 𝒄𝒐𝒔 𝝅
𝟕

− 𝒔𝒊𝒏 𝝅
𝟕

 𝒄𝒐𝒔 𝝅
𝟑

 ساوي :ي   

(𝒃) 𝒔𝒊𝒏 
𝟒𝝅
𝟐𝟏

 (𝒂) 𝒄𝒐𝒔 
𝟒𝝅
𝟐𝟏

 

(𝒅)  𝒔𝒊𝒏 
𝟏𝟎𝝅
𝟐𝟏

 (𝒄) 𝒄𝒐𝒔 
𝟏𝟎𝝅
𝟐𝟏

 

 

𝒔𝒊𝒏 𝒙   إذا كان  ❖ + 𝒄𝒐𝒔 𝒙 =  :   هو   𝒙فإن الربع الذي تقع فيه    𝟎

(𝒃) الثاني أو الرابع      (𝒂)      الأول أو الثالث  

(𝒅) الأول      (𝒄)     الثالث  

 

   :  المقدار   ❖
𝒔𝒊𝒏 𝒙
𝒄𝒔𝒄 𝒙

+ 𝒄𝒐𝒔 𝒙
𝒄𝒔𝒄 𝒙

+     :   متطابق مع المقدار     𝟏

(𝒃)  − 𝟏 (𝒂)  𝟏 
(𝒅)  − 𝟐 (𝒄)  𝟐 
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❖ 
𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙

𝟏+𝒄𝒐𝒔 𝟐𝒙
   تساوي :     

(𝒃)  𝒄𝒔𝒄 𝟐𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝒙 (𝒂)  𝒄𝒔𝒄 𝒙 
(𝒅) 𝒕𝒂𝒏 𝒙 (𝒄) 𝒕𝒂𝒏 𝟐𝒙 

 

𝒕𝒂𝒏𝟐 𝒙   المقدار  :  ❖ − 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝒙    : متطابق مع المقدار    

(𝒃)  𝒕𝒂𝒏𝟐 𝒙 (𝒂)  𝒄𝒐𝒕𝟐 𝒙 

(𝒅)  𝒕𝒂𝒏𝟐 𝒙. 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝒙 (𝒄) 𝒄𝒐𝒕𝟐 𝒙 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝒙 

 

❖ 𝒔𝒊𝒏 𝟐𝛉 =   

(𝒃)  𝒔𝒊𝒏𝟐 𝜽 (𝒂) 𝒄𝒐𝒔 𝜽 𝒔𝒊𝒏 𝜽 

(𝒅)  𝟐 𝒄𝒐𝒔 𝜽 𝒔𝒊𝒏 𝜽 (𝒄) 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝜽 

 

 

❖ 𝟐 𝒄𝒐𝒔𝟐  𝒙
𝟐

 تساوي :    

(𝒃) 𝟏 + 𝒄𝒐𝒔 𝒙 (𝒂)  𝟏 + 𝒄𝒐𝒔 𝟐𝒙 

(𝒅)  
𝟏 + 𝒄𝒐𝒔 𝒙

𝟐
 (𝒄) 

𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 𝟐𝒙
𝟐

 

 

 

❖ 𝒕𝒂𝒏 (𝒉 + 𝝅
𝟒
 تساوي :      (

(𝒃)  
𝟏 − 𝒕𝒂𝒏 𝒉
𝟏 + 𝒕𝒂𝒏 𝒉

 (𝒂) 𝟏 + 𝒕𝒂𝒏 𝒉 

(𝒅)  𝟏 − 𝒕𝒂𝒏 𝒉 (𝒄) 
𝟏 + 𝒕𝒂𝒏 𝒉
𝟏 − 𝒕𝒂𝒏 𝒉

 

 

𝟏 :    المقدار   ❖
𝐭𝐚𝐧 𝒙

+ 𝐭𝐚𝐧 𝒙    : متطابق مع المقدار 

(𝒃) 𝒔𝒆𝒄 𝒙 𝒔𝒊𝒏 𝒙 (𝒂)  𝒔𝒆𝒄 𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝒙 
(𝒅) 𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝒙 (𝒄)  𝒔𝒆𝒄 𝒙 𝒄𝒔𝒄𝒙 
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𝝅 ∩ 𝝅𝟐إذا كان    ❖ =  𝒎⃡    , 𝝅 ∩ 𝝅𝟏 =  𝒍⃡ , 𝝅𝟏 // 𝝅𝟐   فإن  :   

(𝒃)  𝝅 // 𝝅𝟐 (𝒂) 𝝅 // 𝝅𝟏 

(𝒅)  𝒍⃡ // 𝒎⃡     (𝒄) 𝒍⃡  ⊥  𝒎⃡     

 

❖ 𝒕𝒂𝒏 𝟕𝝅
𝟏𝟐

   :تساوى     

(𝒃) √𝟐 + √𝟔 
(𝒂)  

√𝟐 − √𝟔
√𝟐 + √𝟔

 

(𝒅)  − 𝟐 − √𝟑 (𝒄) 𝟐 + √𝟑 

 

❖ 𝐬𝐢𝐧 (𝒙 + 𝝅
𝟔
 :    تساوى   (

(𝒃) 
𝟏
𝟐

 (𝒔𝒊𝒏 𝒙 + 𝒄𝒐𝒔 𝒙) (𝒂)  
𝟏
𝟐

 𝒔𝒊𝒏 𝒙 +
√𝟑
𝟐

 𝒄𝒐𝒔 𝒙 

(𝒅)  
√𝟑
𝟐

 𝒔𝒊𝒏 𝒙 −
𝟏
𝟐

 𝒄𝒐𝒔 𝒙 (𝒄)  
√𝟑
𝟐

 𝒔𝒊𝒏 𝒙 +
𝟏
𝟐

 𝒄𝒐𝒔 𝒙 

 

   :  المقدار   ❖
𝐬𝐞𝐜𝟐 𝒙−𝟏

𝐬𝐢𝐧 𝒙
 متطابق مع المقدار :    

(𝒃)  𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒔𝒆𝒄𝟐 𝒙 (𝒂) 𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒕𝒂𝒏 𝒙 

(𝒅)  𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒄𝒔𝒄 𝒙 (𝒄) 𝒄𝒐𝒔 𝒙 𝒔𝒆𝒄𝟐 𝒙 

 

𝒍⃡   :     إذا كان ❖  ⊂  𝝅𝟐 , 𝒍⃡  ⊥  𝝅𝟏 

(𝒃) 𝝅𝟏  ∩ 𝝅𝟐 = 𝒍⃡ (𝒂)  𝝅𝟏 // 𝝅𝟐 

(𝒅) 𝝅𝟏 =  𝝅𝟐 (𝒄) 𝝅𝟏  ⊥  𝝅𝟐 

 

,     ⃡ 𝑨𝑩إذا كان     : المقابل  في الشكل   ❖ 𝒍⃡  ⊥  (𝑨𝑴𝑩)     قطر في الدائرة(𝑪)     فإن 
 
 

(𝒃)  𝒍⃡  ⊥  (𝑩𝑴𝑫) (𝒂) 𝑨𝑩 ⃡     ⊥  𝑩𝑫 ⃡      

(𝒅)  𝑨𝑩 ⃡     ⊥  𝑩𝑴 ⃡       (𝒄)  𝑨𝑴 ⃡      ⊥  (𝑩𝑴𝑫) 
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, 𝑩النقاط     :   في الشكل المقابل  ❖ 𝑪 , 𝑫    : تعين 

 

 

(𝒃)   مستويا واحدا (𝒂)    مستويين مختلفين 

(𝒅)  المستوياتعدد لا منته من  (𝒄)  لا يمكن أن تعين مستوى 

 

⊥     ⃡ 𝑺𝑨   إذا كان    :   في الشكل المقابل  ❖  (𝑨𝑩𝑪) , 𝒎(𝑨𝑩̂𝑪) =  فإن :     𝟗𝟎°

 

 

(𝒃)  𝑪𝑩 ⃡     ⊥  (𝑺𝑨𝑩) (𝒂)    𝑩̂  قائم في 𝑺𝑨𝑩 المثلث      

(𝒅)    𝑪̂  قائم في 𝑺𝑪𝑩 المثلث     (𝒄)  متطابق الضلعين 𝑺𝑨𝑩 المثلث 

 

 إذا توازى مستويان مختلفان و قطعهما مستو ثالث فإن خطى التقاطع :   ❖

(𝒃)    متقاطعان  (𝒂)    متعامدان  

(𝒅)   متوازيان  (𝒄)    متخالفان  

 

 :  الحاجة التي لا تعين مستويا وحيدا فيما يلي هي  ❖

(𝒃) أي مستقيم و نقطة خارجة عنه      (𝒂)    أي ثلاث نقاط مختلفة  

(𝒅)  أي مستقيمان متقاطعان في نقطة  (𝒄)  أي مستقيمان متوازيان مختلفان  

 

𝒎(𝑨𝑶̂𝑩)  مثلث فيه    𝑶𝑨𝑩في الشكل المقابل إذا كان   ❖ = 𝟔𝟎° , 𝑶𝑩 = 𝟐𝒙 , 𝑶𝑨 = 𝒙  

𝑶𝑪 ⃡      متعامد مع المستوى   𝑶𝑨𝑩    فإن قياس الزاوية الزوجية  (𝑨𝑶𝑪 , 𝑶𝑪 ⃡     , 𝑩𝑶𝑪) 

 

(𝒃)  𝟒𝟓° (𝒂) 𝟑𝟎° 
(𝒅)  𝟗𝟎° (𝒄) 𝟔𝟎° 
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,      ⃡ 𝑩𝑫في المكعب    ❖ 𝑬𝑮 ⃡      , 𝑨𝑩𝑪𝑫𝑬𝑭𝑮𝑯   هما  : 

 

 

(𝒃)    متقاطعان  (𝒂) متوازيان 

(𝒅)    يحويهما مستو واحد  (𝒄)    متخالفان  

 

,      ⃡ 𝑯𝑭المستقيمان    ,  𝑨𝑩𝑪𝑫𝑬𝑭𝑮𝑯يمثل الشكل المقابل مكعبا   ❖ 𝑨𝑪 ⃡       هما   :   

 

 

(𝒃)   متقاطعان  (𝒂)   متخالفان  

(𝒅)   متوازيان  (𝒄)    يحويهما مستو واحد 

 

(𝑫𝑩𝑪)فإذا كان    𝑩قائم الزاوية في    𝑫𝑩𝑪المثلث     :  في الشكل المقابل  ❖  ⊥  𝑨𝑩 ⃡        فإن الزاوية
 هي :        ⃡ 𝑩𝑫المستوية للزاوية الزوجية  

 

 

(𝒃)  𝑨𝑩̂𝑪 (𝒂) 𝑫𝑩̂𝑪 

(𝒅)  𝑨𝑫̂𝑪 (𝒄) 𝑨𝑩̂𝑫 

 

فإن قياس الزاوية    (𝑨𝑩𝑪)عمودي على          ⃡ 𝑨𝑫متطابق الأضلاع ،    𝑨𝑩𝑪في الشكل المقابل ، المثلث    ❖
, 𝑩𝑨𝑫)المستوية للزاوية الزوجية   𝑫𝑨 ⃡     , 𝑫𝑨𝑪)     هي: 

 

 

 

(𝒃) 𝟑𝟎°     (𝒂) 𝟒𝟓°  
(𝒅) 𝟔𝟎°  (𝒄) 𝟖𝟎°  
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𝑨𝑮̅̅فإن طول قطره     𝒄𝒎 𝟑يمثل الشكل المقابل مكعبا إذا كان طول حرفه   ❖  :  يساوي  ̅̅
 

 

(𝒃)  𝟗 𝒄𝒎 (𝒂) 𝟏𝟖 𝒄𝒎 

(𝒅) √𝟑 𝒄𝒎 (𝒄) 𝟑 √𝟑 𝒄𝒎 

 

كرات من اللون الأحمر ، أخذت عشوائيا كرتان معا    3و    كرات من اللون الأزرق ،  5يحتوى كيس على   ❖
 :   من الكيس ، احتمال الحدث ، أن تكون كرة حمراء و الأخرى زرقاء هو 

(𝒃) 
𝟐𝟖
𝟏𝟓

 (𝒂) 
𝟏

𝟏𝟒
 

(𝒅) 
𝟏𝟓
𝟐𝟖

 (𝒄) 
𝟐
𝟕

 

 

𝑪𝟔𝟏𝟎   : قيمة المقدار   ❖
  𝒙 𝑷𝟒𝟔

  

(𝒃)  𝟕𝟓𝟔𝟎𝟎 (𝒂) 𝟕𝟓𝟔𝟎 
(𝒅)  𝟐𝟏𝟎 (𝒄) 𝟐𝟏𝟎𝟎 

 

𝟑𝒙)في مفكوك    ❖ + 𝟐𝒚)𝟖     الحد الذي يحوى𝒙𝟑𝒚𝟓    هو  : 

(𝒃)  𝐓𝟒 (𝒂) 𝐓𝟑 
(𝒅) 𝐓𝟔 (𝒄) 𝐓𝟓 

 

𝒙)في مفكوك    ❖ − 𝒚)𝟗   𝟏𝟐𝟓  تكون رتبة الحد𝒙𝟓𝒚𝟒   ي ه   : 

(𝒃)  السادسة  (𝒂)  التاسعة  

(𝒅) الخامسة   (𝒄)   الرابعة    

 

𝑷𝟑𝒏  :  إذا كان ❖
 =  تساوي :  𝒏فإن     𝟔𝟎

(𝒃)  𝟐 (𝒂) 𝟔 
(𝒅)  𝟒 (𝒄) 𝟓 

 

 
 


